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INFINIIORUM, 
ET We 
INFINITE PARVORUM 
ORDINIBUS / 
DISQUISITIO GEOMETRICA 
In qua , variis ntrin[que generis grade£bus demonffratis , tum 
Metbods Infinitefemalis fundamenta oflenduntur , tum 
praecipuo. PLUSQUAM INFINITA fpatza by- 


perbolica VVallsfis ,' adver[ns. nmperrtimos 
eorundem smpuguatores , cuiudecantur 


AUCTORE 
D. GUIDONE GRANDO CREMONENSi 
MONACHO CAMALDULENSI 
.& Theol. DoG. In Pifana Univerfitate Publ. Phil. Profeff, 


ac Magui Ducis Etruriz Theologo, & Mathematico, 
& Regia Societate. 
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Ex Typographia Francifci Bindi Imprefs. Archiepifch. 
De Superiorum Licentia . 
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"VE R L(TATIS.- 


"LUMINUM PATRI, 


SCIENTIARUM DOMINO, 
GEOMETRLE PRAESIDI. ; 
BONORUM OMNIUM LARGITORI 
ETERNO, IMMENSO, IMMORTAL, 


SSENEFPFABIL I, 
INCOMPREHENSIBILI, 
INCOMPFARABILI, 


ÍNIVERSOR UM 
"ARCHITECTO , CONDITORI , CONSERVATORI 
UFENEFICENTISSIMO, 
lN "B bs ni, ET. PUE REGNA NTI. 
h £$ dur BsAs N 
SUPER. OMNIA, ANFRÀ, OMNIA, CIRCUM 9 MNIA, 


27 4 NTRA? OMNIA, LH. OMNIA; 


AN. (19 MN CE B Ur, 


UBIQUE PRESENTI, SED INACCESSIBILI, 
- PER €UNCYA : /|DIFFUSO , SED INDIVISIBILI, 
- OMNIA MOVENTI , SED IMMOBILI , 
. PRIMO, ET. ULTIMO , 
"RERUM OMNIUM PRINCIPIO, ET FINI, 
IN MINIMIS MAXIMO, IN MAXIMIS SUMMO, 


CIR- 


CIRCULO UNIVERSITATIS 
INTERMINATO; 
ENCIRCUMSCRIPTO, 
€UJUS CENTRUM UBIQUE EST; 
€IRCUMFERENTIA NULLIBI, 


INFINITO 
OMNIUM INFINITORUM, 
ET PLUSQUAM INFINITORUM 
UI 00; 9) Rh 9 69 9 
CUJUS- MAGNITUDINIS NON EST FINIS, 
SAPIENTLE NON EST NUMERUS, 

J BONITATIS INFINITUS EST THESAURUS. 

(0 UL OD 
SUJE INFINITATIS VESTIGIA 
CREATURIS IMPRESSERIT, - 
de HOMI- 


HOMINIQUE AD IMAGINEM SUAM FACTO 
| INFINITI PERSCRUTANDI CAPACEM MENTEM DEDERIT, 
.AA:G i$ PS 
IN JETERNO BEATITUDINIS LUMINE, 
FACIE AD FACIEM, ALIQUANDO CONTEMPLANDI,, 
SPEM FECERIT, GRATIAM OBTULERIT, SORTEM PROMISERIT. 
GRATI ANIMI E.R G.O', 
OMNIUM OPERUM . AUCTORI 
EXIGUAM HANC OPELLAM i 
DEINFINITIS INFINITORUM, 
INFINITEQUE PARVORUM ORDINIBUS 
GUIDO GRANDUS 
HOMINUM MIN(MUS, MONACHORUM ULTIMUS, 


SED INNUMERIS TANT/E MATJESTATIS BENEFICIIS 
ADOTRIGTISSIMUS , 


HUMILLIME OFFERT, 


DAT, DICAT , CONSECRATQUE. 


EE 


IN OPE. 


Et Auctoris Laudem. 


QSSSEEEERERERS. 
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Q LE. 


Efolve nexus, tolle repagula, | Parent iifdem Legibus omnia, 
Adftricta certo limite Quantitas, Progreffus idem, par ratio datur, 
Quz Te coarctant terminorum Refpectus unus fingulorum , 
Contere liberior catenas : | Maxima quo minimis cohzrent. 


Attende vaftos , quos tibi nunc finus | Magis ftupendum eft, quód fimilis tenor 
Contracta nullis finibus Area Proportionum regnat in omnibus 
Recludit , immenfis datura Vel fummé , & infinité parvis 
Planitiem fpatiis capacem. | Particulis , quibus aucta crefcit, 


Quondam proterva fronte quibuslibet Dato minori tempore quolibet , 


Geometrarum nifibus obftitit , Ex ordinatz fluxibus Area; 
Proportionis, Calculique Sed amplius miranda longà 
Impatiens tolerare frenum; Partibus his elementa rurfus 
Sed, Arte GRANDI, jam nihil intereft, | Minora, & iftis quz fimili modo 
Seu limes arctas ambiat undique Adhuc minores particule fluunt, 
Extenfiones , five nullam ' Nec limitem Natura novit , 
Obtineant fpatia ampla metam. Lumen ut Angligenum notavit. 


Non 


Mon difpar ordo per fimiles gradus 
Deducit Infinita prioribus 
Majora femper , queis deinceps 
Agglomerat fpatia ampliora, 


Hzc V Vallis inter novit Hyperbolas, 
Ad altiores quando potentias . 
Affürgit applicata , plufquàm 
Fine fuperficiem carentem 


Complexa: quidquid fivà Parentius 
Contra reclamet, feu Varignonius, 
Quorum cavillos elevafti 
Docti Operis Faber, & Magifter 


Profundioris GRANDE Mathefeos, 
Qui mente vafta materiem. quoque 
Excellis infinitam, & ultra 

Jngenii penetras volatu. 


Seu. Te Poefis facrat Apollini, 
Sive eruditis Hiftoriis vacas, . 
Stylo aut peroras. eloquenti ,. 
Dogmata feu referas facratz 


CESSSSUS CER 


Divina Legis , feu Penetralia' 
. Naturz aperto in Lumine collocas, 
Seu jura pandis Machinarum, 
Seu Numerü Harmonicü reformas, 


Quz fit vagorum aut 'Orbita Syderum, 
- Aut quz Refra&ti fit Radii Via 
Scrutaris , implexofque ductus , 
Algebra quos fpeciofa fignat ; E 


Ubique fummus , nec fuperabilis, 

, Sed unus ipfum T'e fuperas , viam. 

Geometrarum quando calcas , 
Tot variis methodis abundans. 


Quzfita quis Te folvere promptior, 
, Curvafque. fili flexilis in modum 
V'erfare , menfurafve certas 

Adücere ianumeris Figuris * 


Id Viviani ZEnigmata , id Hugeni 
Probant Reperta:, id Cycli, & Hyperbolgz 

Dimenfio , id. meta carentum 
Innumerabilis Ordo monftrat... 


Prgceptori ovs fuo, in Obfequiz MPoEoreatimi catebas 
Carolus Taglitus Medicine Dottor , 
Pablzeus Philofopia $2 Pifauo Lyceo 
Profzffor . 
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- Poeticum Praludium. 
(0 Obuemeygezemesec c 
Quasi finitum tranfcendit ;[1]& undique certo 


'Se circumícribi limite non patitur, 


Vifum, erat et noftram pariter tranfcendere mentem 
Virefque human  luferat ingeni. jose 
Aufus [2] Zrifioteles , aufus(3) Tlato , cuncta Sopborum 
Turba [4] hoc immenfum eft traucere aufa vadum. 
Cum. 


NOTJE) Ut lucem; aliquam aateria per fe obfecuriffima , ac Mufís pen? intva- 
Babili , conciliarem , explanationem etus aliquam im bis notis: (ubdere vifum fuit , 
(6 Amrcorum confilia perfuafere : qui. [ceus faciendum duxerit , eas pro non adietiis 
babeat , pratereatque . ltaque (1) Infinitum cujmfois generis bic intelligo , eju(que 
Hifloriam pene unzver(am boc carmine complettor , Illud , tametfi noflrum captum ex- 
cedere videretur, explicandum fibi fumpfit (1) Ariftoteles 25 Ib. 3. pbyf. afferens text. 
14. 6jus notitzam ad Pbyficam pertinere , (i text, 15. ipfrus naturam. ab omnibus , 
qui accurate philofopbiam. tradiderant, confrderatam fuiffe affirmans , atque in tri- 
is à (3) Platone, quem text. 17. narrat , duo Infinita pofuiffe, Magnum, & Par- 
vum : quafi recentioribus Matbeinaticis praluferit , qui infinitó magna, & infinite 
parva excogitarunt , Ommes denique. Philofophi Scholaftici (4) de Imfigito difpu- 


A ;are 


2 Poeticum 


Cum fcopulis (5) luctata diu , fevifque procellis, 
Irruit adverfis obvia turbinibus 

Sed tum:da imbelles laffavit ut unda lacertos, 
Viribus effracts , vertere cogit iter. 

Qui contra obfiftunt, ; hos gurgitis ampla vorago, 
Syrtibus. allideris offa, caputque , rapit 5 

At pauci hinc reduces , tenuere ubi littoris oram, 
Inftabiles , gre(fu fepe labante, ruunt ; 

Nec nifi tricarum (&) male olentes denique fpumas : 
- Inflatis buccis , quifquiliafque vomunt: | 

Non numerare. finus , non explorare profundum 
Plumbo, non fines pofle notare datum ett. 

Subrogat hifce fuos divina Mathesis (7) alumnos, 
Ei defperatum fortiot urget opus. 

Tuque Syracufix tutela, & gloria gentis M 
 Antevolas alios, ingeniofe: [83 Sépexo cool 

Affuetus vaftam numero comprendere ( S arenam, 
Non modó qux ficulo littore fparía jacet , - 

Sed maris, & ters , ftellarum , &ftotius orbis 
Iroplerent quotquot grana minuta finum , 

Quamvis erat fpatio contermina fine cárenti ^". 
Congeries , paucis non referenda notis : 

Quàm facillé & pelagus , quoextenfio liraitis expers 
Clauditur : ingreffas ducis inaltaratem !. — 

: Non 

tare aggreff , ob gravilfmas ,quibus iwoolvitur difficultates (3) bic alMegoric? expre[- 

fas , quid profecerint , & quos fruttus (6) demum inde retulerint , notius efl, quam 

bic expont apertius conveniat . Matbematici (7) ergo Pbilofopbis fubflituti A Infini- 

24 contemplationem , primu[que [8] Archimedes Syraculf fus hoc vadum tentuott, (o) 

qui multitudinem arenularum , totam. firmamenti: etiam Y etd capacitatem. 


umplentitm , in ljovo , eui titulus eff Arenarius , computavit , nt Geloass Regz proba- 
vet, 


Prxludium. 2 
Non brevia, & cautes, non acroceraunia terrent, 
Non venti,aut nymbi, aut monftra morantur iter. 
Sed noítris fubducta oculis vix inclyta puppis, 
Metam omnem excedens , invia quxque fecat , 
Cüm fubitó emergit fcopulorum 1mmenía propago , 
Quadruüpla queis ratio , ( 10) forma tricufpis erat. 
Hic magnus Gcometra jubet confiftere : & ultra 
Quid properamus ? ait: Sat mihi cuncta pátent. 
Jam video 1npumeros , quotquot fine fine quadrantes 
Succrefcunt primo, limitem babere fui 5 
Nam triquetri feries erit omnis [11] epirrita primi: 
Inde parabolici eft area [12] nota loci 
Portum igitur victor repeut, radioque magiítro , 
Tant operis certa 1n littore figna notat. 
Proximus huic , longo fed temporis intervallo , 
Ingreditur vatum jam (13) Gallus iter ; 
. Expedienfque Tubum (14), quo tot portenta retexit , 
| Uno Infinitum profpicit intuitu. 
Scrutatur numeros, ( 15) quotquot mens fingerepoffet, 
Illorum varios comparat inde gradus. 
Radiceíque | 16] omnes, quadrata, cubofque recenfens, 
Nunc totidem (17), nuncfe plura videre putàt ; 
Nam. 
yet, numerum aremavum Syracufi littoris infraitum non efie. (10) Por?à inmitten 
feriem triangulorum 1m quadrupla vatione decrefcentium , quam feries 4ricu[pudzus: 
fcopulorum , eandem rationem vbferosntiumyboc loco. exprimit , confiderat. Arébiyze- 
des lib. de Quadr. Parabola prop. X XII. eapzque elfe offendit. [1] fesquitertzam 
primi trianguli , inde (12) quadraturam parabola. determinans , eo quod. in fimilem 
triangulorum , quadvupla ratione decre[centium , infivitam ferieya. Tejoluatur . (13) 
Pofl XVIII. facula Galilaus Galilei Nobilis Florentinus MAdcademius Lynceus , M. D. 
Ethbruria Pbilofopbbus et Mathematicus (14) optte? tubi , quo tam multa prifcis inco- 
gnita. fpetlacula im celo detexit , 15ventione celeberrimus (15) omues pofsbiles pume- 
ros infinitos contemplatus eft dial. x. de nova Sctentia (16) quarezs , qum plures in 


s]lis fint radices , an quadrata , vel cubi, Nam (17)ex una parte totidem videntur, 
A5 ex 


Poeticum | 
Nam cuivis numero ( 18) fuus eft cubus, atque quadratü 
Cuique fuum parili lege referre. potes ; 
Rara fed in numeris [19] quadrorumturma , cuborum 
Rarior occurfus , non totidem elle finit. 
Ergo anceps animi. Vir Lynceus hzret, (20)1n Uno 
.. Quzrat, an in Multis quod fine fine vocant; 
Unum etenim [2 i | fibimet radix , cubus , atq; quadratü , 
—— GClaudit inexaufto nomina cuncta finu. 
Ambigit et titulos (22) Z£quum, Majufque , Mimnu[que 
Immenfo in numero , aut mole , tenere locum. 
Hos tamen evadit fcopulos qui [23] poft Galilzi 
Signa , brevi cymba , pone legebat iter; 
Ex infectilibus (24) componere cuncta elementis 
Arte (25) Caxalleris nobiliore potens. | 
Huic licét | 26] innumeris fint corpora confita planis, 
Plana infinitis confita. lineolis; 
Ipfe figurarum [27] plana omn:a comparat , omnem 
. Ke&tam hujus , rectis omnibus alterius. 
Quin et ubi innumeras (28) aperit progreffio. partes; 
Continuo feriem diminuente lozo,. 


iore 

ex alia non totidem: [18] primus fuadet perpztua cerrefnondeztia cwpufon v.at/en 
€um (uo quadrato vel cubo, (xo) fecundum evincit obfervatio, quid osines numeri 
funt vadices, non omnes veró quadrati funt , aut eubici, quorux: tanto major efl 1n. 
frequentia, quantó maeis ab unitate ad altiores numeros a[cendimus : Exhine dubi. 
tat Galilaus (10) annon , potiu[quim in Multitudine , quavendu fft. Infiis effemtia 
in Unitate (11) qua fibimet quadvatuss , cubus , et. qualchet [ai ipfius. poreílas afl , 
Imó fufbicatur (1x) titulor aequalis , €9* insqualis non babere locum , ubi. ferio. ftt 
de Infinitit .. (12) Pofl vefigzz Galilat, qui wmetbod: Indroifihiliem f[pecimen &ederat 
Dial. x. cit, ubi de cyliudvo per bemifpberium excavato, et Dexl.3. 1m comparatioue 
fpatii motu accelerato , (9* aquabili eodena tempore confecit , venzfte efus efl (14) In- 
arvifibilium Geometria Autior (15) Bonaventura Cavallerius Medrolanenfts , qui heit 
[26] folida ex infinitis fuperficibus , & fuperfrcies ex iafinitis lineis. contextas. fup- 
ponat , tamen (27] docet omnia. indivifibilia wsiws figura omnibus: alterius confer- 
re, omnia frmul plana imf[oltdis et omnes linexs in. [uperficiebus comparans . Dsfu- 
per (28) Dofinsos terwainos continuo decrefeenier, nedum» in vatione quadrupla 
[29) "t£ 


Praludium. 
Non modo cü quadruplaeft (25) Siculi ut doctrina Ma- 
Prodidit, at quevis regnet in his ratio, [ giitri 
Ad certosfemper docuit reftringere fines, (30) 
Notaque congeries integra facta fuit. 
Flexilibus rectis (31) 1d. T'orriellius ( 32). ,inde 
Gregorius [33] varus expofuere modis. 
Quodque fidé fuperat , folidum ( 3 4] prior ille rotundà, 
Infinita acies. cujus hyperbolica eft, 
Mole fua oftendit finito zequale (3 5) cylindro , 
Qui à centro ad folidi pertinzt ufque bafim. 
Inde alii (36) innumeras planas, folidaíque figuras 
[Slusius (377) hosinter, (38) Craigius, (39) Hugemus| 
Quamvis in 1ramenfum quevis fe extenderet axem 


Ad cert fpatii figna venire jubent. 
Rur- 


(29) ut dudum Archimedes offendit loc. cit. fed £n qualibet geometriva progreffone proce- 
derent, idem Cavallerius ( apud Torricell. De Dimenf. Parab. Scbol poft Lemm. X X11.) 
in unam fupimany: (30) collzgere docuit , quam demonflrat:; aqualem tertia proportio- 
nali pofl primanz difforentiam ,€9* primam magnitudinem . Id vero (51) pev flexilinez 
vretlarura fibi alternatim. pavallellarum triangulo infcripta elegantius probavit idem 
(2:1) Evangelifta Torricellius Faventzzus M. D. Etbruria Matbematicus fub an- 
num: MDCX LIV, quod et* aliis modis exibust Gregorlus: à S. Vincentio Soc.Jefw an- 
2o MDCX LV 1I. lib. 4. De Cireuli Quadratura . (34) Jucundusa vero, ac pen? tum. 
temporis incredibile fpetctaculum 'Geometyis praburt Torricellius , Solidum nempe acu- 
tum byperbolicum infinsté longum , ab byperbola circa afymptotom comver(a genitum, 
quod (35) ollendit &quale finito cylindro. eideya bafi adiacenti , (uaque altitudine ad 
ufque centrum byperbola extenfo., quem gignit retlangulum a(ymptotico fpatio in[cri- 
ptim im eadem comverftone (35) Alit deinceps , pof! Torricellium ,. figuras. imfinità 
longas , tam planas , quàm folidas metiri auft funt , quos longum cffet. enumerare , 
Ut fu:zi lfaac Barrovius iz lec. Geom. Joannes Ceva zm Geometria: Motus , Petrus 
Nicolas Soc, fefis. In. Exerczt. Geoszetr. Antonius. Lalovera Soc. Jefu De Cycloide , 
Petrus Fermat Opufr. poflbum. Yacobus Gregorius 7» Geometria part. unrverf. Da- 
vid Gregorius 75 Exe c, Geom, Georgius Cheyneus z& Metbod. Fluxionum Qc. tres: 
autenz folos cavaginis opportunitas exprimere concefft , (37) Renatum Francifcum., 
Slufiumz» Mifcellan.(33) Joannem Craigium. /s.metbod. quadrandi figur. (39) Chri- 
ftianum: Hugenium , 2. quo et. Ciffoidis. Diocleg dimenftonem. habemus apud VVal- 
lffum 1n Scbol. prop. X XIX. cap. V. Mechbanica, à Spatis. Logaritbmaici men[uram 
ad calcem Diatriba de cau(a gravit. indicatam ,quam nos in Hugenianis , cuz ex- 


tenffone ud Logaritbysicas altioruv2 graduum, Qg* multis id genus aliis , demonftra- 
vimus. 


ó Poeticum 


Rurfus arithmeticas feries quoque Mezgolus (40) offest, 
Quarum finis abeft , integra fumma datur; 
Unum ubi dividitur (41) cunctis quadrifve, cubifve, 

Omnibus aut planis , aut folidis numeris ; 
Quamlibet excedit fed tunc progreffio metam, 
Cá ratio (42) harmomca eft,que fua membra fecat. 
Altiüs at penetrans pelagi tam grandis abyífum 
Auctor inexhauftz [43] Vallis Arithmetice 
ExInfiniis[43] PLUSQUAM - INFINITA. recenfet, 
Et graduum feries fupputat innumeras. 
Naftrur hinc varius rerum ordo (45) fine carentum, 
Horret inacceífas mens ftupefacta vias. 
Nec fatis : in fummé exiguis difcrimina (46) Newton 
Fermé eadem reperit, (47). Leibzitinfoue fimul ;' 
Ille 


pimus. (4o) Simile quid in fratlzonibus numericis infinitis exbibuit Petrus Mengolus 
Bononienfrs in Quadraturis aritbmeticis, earum fummam accurate colligens , C fini- 
?am effe oflendens ,. (41) quoties unitas denominatur , yel omnibus numeris qua- 


Ici) u ; : 
dratit, ut — — 7p em. Qe. [que feries minor eff zu ) vel o»znibus cubis ,ut 
4 9 4 — 


LR NS | ^Pijas ; : ! 
85 mg (Gre. (qua minor invenitur E ) vel omnibus planis numeris , ex du- 
217 64 


. * Y e *. 9 X I Y T * 
&u duorum quorumuts proximorum genitis , ut "Tm Ld rm "s Gre. ( qua pracifes 


4quatur 1. ) vel omnibus Solidis ex dutiu quorumvis trium fibi fucccdentium pro- 
. I I 1 1 ON I 2 v od M 
ductis, ut c uirtosn (e. ( qua pracisó adaquat — ) dft vero infinitam effe (um- 
ereiosn | : 
| , Xd ME 
mam -offendens , [42] wb progreffione barmonica fratizones decre[cunt , ut. — — 
2. 1 
T" ii jd: 
v— v fc. At (42) Joannes V Vallis Geom. Profe[for Saoilianas Oxonii in Aritb- 
4459 ; ! 
meia Infinitorum (44) Spatia Plufquam - Infinita etz2m commenorat prop. 104. (' 
10$. qu& fcilicet. infinities fuperant areas 4am infinitas ; unde (45) patet , eodem. 
4ure (patia vur[us infinities majora iifdemmet plufquam infinitis excogitari poffe , 
adbuc alia, a quibus bgc :pfa vurfus infinities fuperentur, C ita deinceps fine limite 
ad alia altroris ordimis infimita progrediemdo . . Similiter (46) Ifaac Nevton Eques 
Auratus eundem progreffum in Infimté parvis proponit , quibus alia infinities muno- 
Ya fint ,atque 1ta porro, neque novit natura limitem , s£ zpfe att zn Scbol. Lem. X I. 
fuoruga Principtorum Matbem. PLilof. Et mile quid (47) Godefridus Guigliclmus 
Leib- 


Prxludium. 

Ille tamen fluxus [48] vocat , & momenta fluentum 
Quantorum punctis (49) indicat impofitis ; 
Quartam hic ( $0) litterulam adiiciens ad fymbola rerü, 

. .. Queis differre videt proxima quxque , notat. 
Naturz hinc fecreta patent (5 1) tnyfleria utrique, 
Majus et à parvis maxima lumen habent. 
Namque Catenarum [ 5 2]flexus , & Elafmatis (5 3) arcü, 
 Quemve finum pandant ( 5 4) turgida Vela notis: 
Semita quz gravium fit ( 5 5] lfochrona fponte cadentü, 
i Et £56) Brachyftochronas difcimus inde vias. 
Prodit.& hinc (57) varii moderatrix Regula motus, 
— Et vim (58) centrifugá ( 5 9) centripetamq; regens : 
iNec latec illa. dies (60) breviora crepufcula cui funt', 
Nec ,minimü obfittat cui. mare , [6 1] forma ratis ; 


Leibnitzius excogitavit, cum boc. difcrimine, quoll Neuton. quantitates. infmnità exi- 
£445 (48) Fluxiones vocat , feu Momenta , aut. momentanea incrementa , vel de- 
erementa quantitatum , quas Fluentes , zdeff continua fucceffiono. crefcentes , aut de- 
erefcentes concipit : ea(que fluxiones (40) punto ad. rei fluentis. fymbolum. fuperim- 


pofito delftspat , ut ft fluens fit x vel y ,fluxzones earum fint x & y « At Leibnitzius 
(30) addit. litteram. quartam, feu. cbaracteriflicam d , nam. bas particulas infinite par- 
vas Differentias vocat ,2taque-1p[atum x , (6 y differentia notantur per dx , 


dy ; quim et ulteriores fluxionum fluxioues duplici punto impofito per x (9* y indi- 
cat ille, per geminatum d exprimit ifle, ut dd x, dd y; atquetta multzplicando pun- 
Gunz , vel caratleritlicam catera quantitates infinitó parva altiorum: graduum de- 
notagtur (51) Multi binc Pbyffcomatbematica Problemata , Veterum Metbodo.imper- 
via , foluta funt: Nempe (31)Curva Catenaria, few funicularia:, quam: catena [u[- 
penfa emulantur., ($3) Curva Ellaftica quam lamina Elaterum fe evoluentiuna de- 
frgnant , ($4) Curva Velaria, i» quam: tumida vela [fmuantur,(55) Curva Itochro- 
na per quam grave de(cendens equaltter, aequali tempore , ad. datum pundum ac- 
cedit , (56) Curva Brachyftochrona , ffve celerrimi de(cenfus gravium ex datopun- 
Go zd datum puntium ; Item (57) Regulz motuum, utcunque varto- velocitatis 15- 
cremento , aut. decremento procedentium , (38). Leges quoque Vis centrifugz , boc eff 
conatus d centro recedendt in. qualibet curva , quam mobile defcribat , $* [50] Vis 
centripetz /rue ippetus urgentis mobile in. aliquod centrum, quacunque proportione 
variari fupponatur. 1m acceffu , aut; veceffu à talz centro: (quarum. virtum. utramque 
generali nomine Virium centralium coraprebend:t Cl. Varignonius in. Adbis. Mcade- 
mia Regia, ubi praclara multa de bis, (9* de motuum: Regulis offendit ) [60] Dies 
quoque breviffrmi , feu Minimi, crepufculi determinata, itemque (61) figura. Navi- 
FR 
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Curvarumque licet (62) menfuras noffe, (6 3) recurfus, 
(64) Flexus,(65) Cotactus,s9 Ofcula,67 Centra 6$; Focos. 

Signaque in his radii que lambant (69) cauflica, dum lux 
Sive refraCta fubit , five reflexa redit ; | 

Et quacunque bafi fubnixa figura rotetur, n 
Quas gignat punctum mobile [70] Cycloidas ; 

Tum quz fe evoluens, (7 1] poft fe veftigia linquat , 
Düm curva amplexus deferit ipfa fuos : 

Et quidquid (7 2) Bergulliadum par nobile fratrum , 
Aut[7 3) Hofpitalus , (1 4) T fcbyrnbustus,U] 5 ) Factus 

Inferuere tuis , celeberrima (76) Lypfía , 1n ACus, 
Dum methodi illuftrant dozmata prima. novz. 

Limitis expertum quantorum Analylta (77) repugnat 
Sed Aievuentittus ,nec fatis Mta. probat; 

Omne eteni augmentà [78 jet graduü difcrimina queqs 
Ex Infinito. reiicienda putat ; * 

Qe 


gii Minimz refiftentiz znter omnia , qua in eodem fluido moveantur (62) Curva- 
rum rectificatio , (?* arearum ab 11s compreben(arum dimeníio (653) Puncta rever- 
fonum,» quibus curva aliquot retorquentur 1n ea[dem partes ,unde venerant (64) 
Flexus contrarii, 4b; à concavis convexe fiunt (65) Tangentes cujufois curo 1ma- 
ginabilis (66) Circuli ofculantes , ;2eff »z2aximi, qui ad datum puntium curva in- 
feribi poffint. (67) Centra varia , ex quibus curve defcribi poffunt ope filorum , (68) 
Foci ?um indrotfibiles , tum lineares earundem curvarum., (69) Curve Caufticz /rve 
ex reflexione , frve ex refratizone radiorum lucis progenita , quas (cilcet. idem ra- 
dii perpetuo tangunt. (7o) Cycloides orta ex quavis curva fuper quamlibet alzam 
rotata ; ltem (71) Curve ex Evolutione fili aliam curoam circunpletlentis , more 
Hugeniano, generata (9'c. [72] Joannes , &** Jacobus Bernoullii fratres, zlle Cbro- 
ninga, bic Bafilea Matbesa. Profeffores longe clariffmt . (73) Guglielmus Francif- 
cas Marehio de Hofpitalio ;zfignis Geometra, qui metbodum infinite parvorum precla- 
ra Analyfr Des infiuiment petits z/uffravit.(74) Ehrenfridus V Valtherus de Tfchyr- 
nhaufen celeberrimus Matbematicus , auctor Medicing mentis Q9" corporis , atque zn- 
gentium Vitrorupa Causiicorum rveutor . [75) D. Facio De Duilliers (76) Acta, 
Eruditorum Lypfiz ab 2220 1682. (y de:mceps publicata , in quibus alta complura 
buc pertinentia occurrunt , qua , brevitati fludentes , omitizgus , cim baclenus ad- 
dutla , commendando metbodi bujus pretio, abundé fufficrant (27) 4t Bernardus 
Nieuventüt zz. ZAnalyfr Infinitorun; anno MDCVC. edita. bunc. ulteriorem in infint- 
1e parva progrefium veicit (o improbat (75) Nam Infinito quidpiam ads poffe ne- 
g^t ; 


P | 
Przludium. | 9 
Rerumetiá minima (79) admittit,quz prima vocantur, 
[3o] Decrementa fed his ulteriora negat. 
At tu, ($1) Antennorex mox Palladis ornamentum , 
[82] Hermanse huic caufx porrigis ultor opem, 
Et repetita (83) Viri eximit argumenta refellens , 
Magna et Patva[8 4]0mnes cogis habere gradus. 
Sola3 Fartzuontis PLUSQU AM-INFINIT À morátur, 
Quz fpatis tribuit Vallis hyperbolicis. 
Illeetenim [86)abfurdá quiddá , atqueaffine Chymere 
Sub tam magnifica voce latere putat. 
Tu quoque derides nomen tam grande (87 ) Tarentr, 
Et Geometrarum e claífe [88] valete jubes. 
S1 tamen afpiret coeptis fortuna fecundis , 
Et regat hzc trepidum lubrica arena pedem , 
Dogmata [89] Valla per me inconcu(ísa manebunt, 
Stabit hyperbolicis (90) multiplus ordo locis. 
Parvorum tamen omne genus,[9 1] variafque deinceps 
Magnorum claffes,ante referre juvat, ^ — Fon- 
gat , ae quadratum , cubum , caterofque gradus Infiniti numeri vefpuit (79) unam 
Q9» confequenter , primas quidem differentias , feu. partes infinitefimas primi gradus 
admittit, fed (80) ulteriorem differentiationem , ideft. fecundus , ac tertias diffe- 
ventias procul ablegandas cen[et. 4t (81) qui nunc Urbis Patavina ab Antennore 
fundata Catbedram Matbematicam moderatur (82) Jacobus Hermannus Baffleenfrr, 
variis geometricis Speciminibus im Alis Lypfta , «&" im. Epbemeridibus Pariftenfiburs, 
fuo. merito , celebratus , calculs infiniteffmalts caufam ultus eft , & [85]. hbro, ad- 
verfus Confiderationes. [ecundas Nievventytii, anno 1700. Bafilea. promu'gato, (84) 
ad omnem dignitatem cvebi po[[o tum infinitó magnas , tum tufinit? parvas quan- 
Hates offendit . (85) Scrupulum tamen. injecere D. Varignonio Spa::a Plufquam., 
Infinita, que VVallsfrus inter byperbolas altioris gradus agnovit; bec frquidem (85) ne[- 
cioquid. contradithionts inuolvere Varignonius credidit : Un plusque infini , izquit 
3n monumentis Acad, Regia anni 1706. m' a toujour paru' renfermer une contra- 
dicion (87) Sed. et D. Parent part. a. Difquif. Pbyf. € Matbem. novam bauc 
Plufquam Infinitorum denominationem 3 Geometris exulare cupit: celà etant adieüi 
nos plus qu' Infinis. Deo tamen au[pice (890) Dotirinam VVallifri boc 12 propofito. vin- 
dicendam [w[czpienus , & [o0] multipliceza illum Infinitorum ordinem. in ipfis by- 
perbolis, quas VVallifius confideravit, neceflarió admittendum  demonflrabimus : at- 
que bic precipuus erit noflra bujus trattatlionis fcopus, (ox) tametff,ad uberiorem fcien-. 


tam , mIMltó generalis boc ipfum argumentum De InfinitisInfinitorum ; & Infinite 
Par- 
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Fonubus (92)8 é propriis ffuat ut tam nobile Verum , 
Atque hauftu recrect liberiore tim. 

Hinc lux [935] ubenor , vis firmmor, anaplior ufus 
Accedit naezt odis, przíidmmque novis. 

Nec jam defpicies (94) quód tangens fuppleatarcus;, 
Aut curva areol Zonula recta vicem , 

Éx laterum innumera fere (95) polyzomon habebis ; 
Flexa ubi contiouunn mea ducit iter : 

PIurimaque (96) im Phyficis rerum miracula dices , 
Invenient certam jan paradoxa. fidem: 

Totü Anal inia ut. oviangufta (977) cacatux , 
Integra ut exizuo in ssi tne Planta latet. 

Explicat yincobén (98)tanmünngeneratio partes, ; | .- 
.Au£tio diftendit , perficit, ornat opm: j^ 

Nec, qux fuccedunt pnícis [99] nova mina, terrent, 
Dura renovant fruclus tempus im omne fios. 

Nana fume exiguis ( 100) fine fine e minora, per omnes, 

Ad fenfum vennaot , ducta fubinde gradus. 
increpat wafuetz fed A polllo cames; auffum,, 

Noftra jabens,, pofita, fumere figno ,ciuely. 
Poamworunm Ondimus cerne, (6:2) 8 rdpffny Bruges décifisizne: frites Ggjmnssi ami etu. 
(ox) a mora mattlbaritoy rl fressen, 5$ onvfiptmmonluss.. (39) ILincd Eod tmm 1 a 
anii pao nenopno vefdlazoy aos tero tte [Fama , (G5 amt (as) quelli oam tfta? gps 
Batotradizimiiy gre odfiamgad s tom vam ,, eut xvm vds ouv ence : ttf gore: GHIWIDUS Ds 
(a5) po pan gpl Hiasitomm: rmorreollottapay [Bom mp? eoa amenn orders vis att Godd omnes. (21 

725785; co Cyn Barr frodrofest) -. Büelizu atit (67) quee "nidis ix tarmlosat quid 
Bur, ayrsED des frontes tot Hense n ti Qeon, Cs Donat o omnts phyocapifonttim aum vid aus 
args papttiBus », aee (t afg)esvalicusrttum diammttsoscitt [por gusumattionam , GE amar uavinie- 
am»vagmpliemtur: (eo) Bec ttaomanee 202: dl vt (Fem gn"; Fer Hertz oy, artus aynjpeortesen- 
DES mudEzgtlionuy:: INRSm ((rcoro:)) arae! Toy mur "fasi Pam xov rd lay, aurmivifonae 

a tet [ossitee autom aos aora adl adtium zv; fFetizons li gpmananmenm: 1: HLHETTI- 
ge iun: Á5, (Pr vorugonitmad inm jpowto rrt qgusecveyt rta; prima quniaoseffirzit [hav 
TERIS, [Ergers ara tt ac Deer yum gyeoelbaeso uem avctente tom [sario frasi lorte qc areote 
de teontpin, Are fr dile nri Qual amibttethasm die WÜwitrdss , quee in limina tdg Po [onim 


Cents potis Duttesstt acaso (aeos vag oar aelPsuer mao mds Vo vorotMYs,, eossttiin at te Jilleztasfinas. 
gi'motinfiniri m nane, aitgua Viaiss uode | IX- 
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draHatus edummi: prabutt: occafroueza . 
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ELTE Eleberrima et fpatiorum plufquam inf. 
NEM nitorum , qux in hyperbolis altiorum.5 
! graduum fupra Apollonianam , ad alte- 
M ram a/ymptoton remanent ,confideratio. 
Hanc denominationem illis inditam vo- 
leit ante omnes alios Cl. V Vallifius 225. 
MD msi. luft. prop. voa. 103. (Pc. & en Me- 
ban. cp. a; prop. 7. Quod ipfam & nos, Hapeuiau. cap. 4. 
2. 12. ab eodem V Valli&io optime obfzrvarzum tradidimus, 
& poteft ex his, quz zbzdeas cnp. 8. 9. x1. genezaüm often- 


dimmns, facillime dcmoniüran. ———— 
B2 | Ni- 


12 Expofitio 

Nimirum ex ibi di&tis: patet , quód fi inter afy mptotos 
À C, C B fit hyperbola Apolloniana A g D G B, cujus 
nempe ea fit proprietas, ut ratio quarumvis ordinatarum 
DK, GE, fit xqualis rationi abíciffaaum à centro reci. 
proce fumptarum E C, CK , 
erit fpatium poft quamlibet A—- 
ordinatam D K, afympto- K 
to K B, & curva DG B in- 
definité productis interjec- 
tum, magnitudinis abíolu- 
té infinitz, quippe quz ad 
infcriptum  parallelogram- 
mum CK D N erit ut 1ad o, 
que ratio eft infinité magna, 
feu major qualibet affigna- 
bili. 

Sin autem talis hyperbola . . 
AhIDLH B ifdem afym- 
protis per idem punctum D 
inícribatur , cujus ordinata- 
rum D K,H E ratio fit duplicata rationis. abfíciffarum reci- 
procé fumptarum EC, CK : nempe cujus ordinatz fint ut 
quadrata dictarum diftantiarü reciproce accepta : tunc fpa- 
tium poft ordinatam K D , afymptoto K B ,et curva DH.B 
ad partes B infinité produ&is interiedum, przcise equa- 
bitur eidem parallelogsrammo CK DN, quippe ad illud 
erit üt 1 ad r. Et fi ordinatarum ratio reciprocz ratio. 
nis abícifsarum triplicata foret, adeóut illz harum cubis 
é contrario refponderent , haberetur hyperbolicum fpa- 
tium poft ordinatam K D fimiliter ad partes B in infini- 
tüm excurrens, fubduplá ejufdem parallelogrammi CK D N. 
Atque ubi ordinatarum ratio reciprocz abícifsarum ratio- 
n1$ quadruplicata foret, prodiret fpatium. illud hyperbo- 
licum faübtriplum hujus parallelogrammi , atque ita 'n re- 
liquis procedendo. :. . Adeo 
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Adeout generatim íi ratio ordinatarum fit ad recipro. 
. cam rationem abfciffarum, ut x ad y ( vel, quod eódem 
redit, fi ordinatarum poteftates , ab exponente y denomi- 
natz , refpondeant reciprocé poteftatibus abfcifsarum ab 
exponente x indicatis ) femper fpatium hyperbolicum poft 
unam ordinatam , afymptoto et curvx in infinitum pro- 
du&is interiectum , reperiatur effe ad infcriptum paralle. 
logrammum , ut yad x — y: Sic enim in prima Hyperbo. 
la Apolloniana, ubi utraque ratio, tam ordinatarum , quá 
reciproca abfcifsarum, xquatur, adeoque y ad x eft ut 1 ad r, 
erit fpatium hyperbolicum ad parallelogrammum , ut t 
ad 1 — 1, fiveut 1ado . In fecunda hyperbola, in. qua, 
prima ratio eft duplicata fecundzx, fiet x ad y ut 2 ad r, 
& proinde ratio fpatii hyperbolici ad parallelogrammum, 
ut r ad 2 — 1 five ut 1 ad 1. Ubi veró prima ratio fit tri- 
plicata fecundz , adeó ut: y manente x , x evadat 5 ,erit 
fpatium ad. parallelogrammum ut 1, ad 3 — 1, five ut 1 ad 

2,atque ita deinceps. | 
Adeóque cüm hzc lex femper obtineat, utpote funda- 
ta in ratione fubtangentium , qux femper funt ad difítan- 
tias ordinatarum a centro, ut exponens poteftatis ordina- 
tarum y ad exponentem poteftatis abíciffarum x ( five ut 
harum ratio ad rationem illarum ) per di&a Hugeniano- 
rum cap. 7. . 9. confequens eft, ut in hyperbolis A£ÉDFB, 
fi vicevería abfcifsarum E C, CK ratio duplicata, aut tri- 
plicata fuerit reciproce rationis ordinatarum K D, EF, 
utpote fi harum quadrata , vel cubi &c. fint reciproce ut 
diftantiz. earundem à communi centro ( quod in iifdem- 
methyperbolis fupra confideratis evenit, fi modó ad al- 
teram afymptoton referantur, ut diftantix in ordinatas, 
& ordinatz in diftantias mutentur , adeoque y ad x fit ut. 
2 ad t, vel ut 3 ad r, &c. etiam ratio ;hyperbolici fpa- 
tii poft upam ex dictis ordinatis justa fuam aíymptoton,. 
cum ipfa curva, infinit productam extenfi , ad inicsiptum 
paral« 


14. Pxpofitio 
pa;aliclograzomum erit, ut yad.:x —— y hoc eft ur 2 ad x — ; 
( nempe ut 2 ad.—1, ve at 1 ad — T;vel ut3ad:—: 


(ide& ut 2 ad—z, fve ut 1ad———)& hic de alis; qux 


ratio cüm major fit ratione r ad o( ob confequens minus, 
quàm o) ftue x 2d o rario fimpliciter infinita ,. conftat 
majorem xratonem Ípatmorum, de quibus loquimur , ad in- 
fcripta paralliciog: amma eífe plafg scar fea iim & ideà 
di&a fpaua messo à Cl. V Valiío plana sj 
fuije appellata. 

iNuperrimé tamen fcrupolusi fuper his in Gallia fab- 
ortem vatcliexumaus; Nam aono 1700 D. Caxré zw zeetbo- 
do wenjzra faperficsermen QV. foil. x. coroll. prop. 23. com s 
intohfet , fpatia hypeibolia , quoium 1ndex potefiztis 
ordinatarum a» fit minor unitate accepta pro exponente dif. 
tantiarum a centro , effe plefgquasu. anfiauta - 3n margine mo- 
nut, cita appellae nc à communi, & vulgari loquen- 
di modo recederer ,CRterüm à nonn-mine opportunam rei 
hus explicationem propecxem expeGandam: c eff poar 
parler le lpugage ordinnmre , qme 42 ume fers d'nsuot de plus qu'un- 
fni. Une períoune dos sous douser am premter jour suéclamesffe- 
avept fjr cette smatserc. 


Tum auno 1705 D. Parent zs JDzfgwfu. Pbyf.ér Ma. 
them. towo, 1. part. 3. pag. 552. hunc spfum locum D. Carré 


ad cenfuram vocans , poftquam ejus calculum reformare ; 
aggreffus ef, noffrum hoc plufquam infinitorum genus, 
per jocum , valere jubet: ccla éraut , adzcn wos plos. au " aufus 
& velut xpi tulerit vel denominationem illam, Doa 2. 
go njarpatsz ,2 D. Carre indicari ,quam , utcunque magni- 
ficam , novatz tamen, aut falrem inutilem eff- bb pzríua. 
det ; bac fubdit : Mais quelle mii? fareroms moss de «cs 
grand: 4v nsücasx dermes, qm om vows doume posr des zerwmes 
iiri dd 


'Tan- 
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Tandem anno 1706 C. Varig ard: onus expres? VValli- 
fum hac im re fibs confutandem |propofuit ze Momus. 
Phy. v Mathea. Keyra Aradewse Parshcefns due temtím Fe- 
braares eya|deuz amzz: Pollquàamm enum retalwfet, laudatum 
Scriptorem Anglum, dum fpatia , quz hyperbolis & ipfa- 
rum. irte ii interuciuntur, ad meenfuram vocat, ob 
undam, ex: his Ípatiis per uegativas ma- 
gnitudines MS: "iem plug. snfemeta. cxedadife 
fubdit: ,, fibi magnitudinem plufguam: infinitaas neício 
quid cnotradiionis femper includere vifamm fuiffe ; um- 
de ad inquirendam myiten. Tuus emodationem. excitz- 
piter n evancícere debere confi- 
tio plufquam infinito, ne MGE ER SUB in cunda BL CUNE- 
que infinito competere , fed: tamtüm fimato » quod: quatem 
Ípstium veré infigitum. adi alteram partes refudiumam 
pleat ; adeóque lryperbolas cum afyanptotis: ram Wm come 
preheadere fpatia plofquam infinita, ut Author ille come 
tendebat : atque. hanc demum. effe. explicatiomeun 


Bac materi prodire ( anc x annos fcobcet ) prami- 
fexag. ,, Em ejus, vexba ;, E Iyalyertun- im duus. Aucadenr 
monmientisápimi.1 706. fag... v5. editiomis Amílelxdamenfis. 
Kl adini cheniaui le mybatwis Fipaco maet gin 
ditis | aig eng Qi azamr tranraz pase ll ex- 
MESES mus di ces Ejpawes des gwrandktws mepatsrums, 
draente las qui anfnis. Ddazs comme am plns: qu eu 


cell d' sinet y IPIS. fetlaserantt dom Efpaue: foni. , ami eil à lig. 
Lorna dtm Pin on Pra py sc 
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au' ifinis , comme cet. Auteur l'a pretenda. C'eft là P eclamosf- 
jemsent qui a età promis dans le Licore de M, Carr for le Cal- 
eu! Integral. | | 

Hinc poft traditam doctrinam fuam de quantitatibus 
negativis, non magnitudinem plufquam infinitam in hoc 
propofito denotantibus, fed prorfus finitam ,ad partes ta- 
men contrarias de more' accipieridam, concludit. ,, Tàn- 
tum abeffe, ut hyperbolx altioris ordinis fupra Apollo- 
nianam fpatium plufquam infinitum comprehendast , quód 
potius ipfius Apollonianx hyperbolz fpatium ceníeri pof- 
ht magis infinitum fpatio ab aliis comprehenfo , quippe. 
illud.ex utraque parte hoc veró ab una dumtaxat parte 
infinitum deprehend:tur ;, ait enim: JD' o2 los vvort. que, 
Fefpaee ACBG A ( hyperbole nimirum ordinariz in fu. 
periori figura ) dort etre infsni de part &? d'autre $ &* par con- 
sequett. plus asufiua[ posr. atnft dire ] que les prócedens ACBBFA, 
& ACBBH.4 (aliarum nempe hyperbolarum ) 47 ou. 
"eut de voir ne D étre , que par cbàcua. sn coté. Donc 4) $ en 
faut bien qu' ils me. (oiout plus qu' infimis. | 


Nos autem Cl. VVallifii doctrinam, & expreffonem » 
vindicantes, oftendemus., revera hyperbolas altioris ordi- 
nis fupra Apollonianam, ex una parte licet finitiim fpa- 
tium comprehendant, ex alia tamen ufqueadeó fpatium.» 
plufquam infinitum continere, ut etiam infinities majus 
fit fpatio ab Apolloniana hyperbola contento : adeóut 
fpatium Apollonianz hypetbole;licét utraque ex parte; 
jam infinitum , quantumvis adhuc multiplicatum, femper 
minus oftendatur quovis fpatio ad unam afymptoti partem 
ab altioribus illis hyperbolis contento, & qualibet etiam 
aliquota ipfivs parte: ac demum ita comparari debere fpa- 
tium infinitum hyperbolz Apollonianx ad ea fpatia, qux 
ab altioribus.comprehenduntur, ut quxdam finita quanti- 
tas ad: infinitam , vel ut o ad. 1. Ufque adeó verum eft, 
fpatia illa plufquam infinita cenferi debere, & VVallifia- 

E nam 
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mam ilam denominationem , velut optimo fundamento 
nixam fubfiftere, meritóque adhuc ab omnibus effe reti- 
nendam. "nia 
- Enimueró hoc ipfum, quod nos de fpatiisillis hyperbo- 
licis demonitraturos recepimus , füfhcere, ataue illud unü 
requiri, ut fpatium quoddam pluíquam infinitum habeatur, 
faffus et Au&or Hiftoriz ejufdem Academiz Regix anni 
1706 in hujuímet controverfix enarratione , & Varigno- 
nianz diífertationis recenione , optimé animadvertens : 
,; Plufquam infinitam non ceníeri magnitudinem ,qux alia 
infinita utcunque fit major, cüm infinitz magnitudines , 
juxta quorumvis numerorum rationem, alix aliis majores, 
aut minores effe poffint ,abíque eo quód ordinem infinito- 
rum excedant , perinde ac finit quantitates juxta quam- 
vis rationem auctz , vel imminutz , finitorum ordinem.» 
non tranfcendunt ; fed illas plufquam infinitas magnitu- 
dines demum ceníendas, qux ab infinitorum ordine emer- 
gentes , ad ordinem fuperiorem fuerint elevatz, ut acci- 
dit finitis magnitudinibus, ubi ad. ordinem infinitorum.: 
tranfierint ;,, En 1pía eloquentitfima verba Hiftorici prz- 
laudati pag. 6o. Batavz editionis: Car ce 44 os nowse ici 
plos qu cufims , ce m eft pas une grandeur snfinse plus grande qu'ue 
autre qufinie : les graudeurs snfinies petrveut étre plis graudes on. 
plus petites les uses que les autres, felon zour les rapports pojir- 
bles des nowbres , (9 cela fans fortir de l'ordre de. D sufist, de, 
wieme que les grandeurs fines. ne forteut pas de. T ordre. dei fing 
por varier eut. elles felon tous ces rapports. Mais ce qu'on ez. 
tend par des graudeurs plus qu' enfiutes , ce fout.des graudenr: qui 
etant forties de l'ordre de V aufius dorvent: s! elerver. à tm ordre, 
feperieur , coume fous les grandeurs fines. lor(qu! elles paffcut à 
i órdre de P sufint. | | 

Idipfum & Av&or Diarii Parifienfis 72 faplemento | ulizuai 
Februarii 1508, hanc hitoriam,& controverfiíam recenfens, 
repctit totidem pen? verbis: deinde adicit ,, Quód f p'uf- 
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18. FExpofitio 
quàm infinitz magnitudines admittantur, ordo quidam. s 
altior ipfomet 1nfinito erit excogitandus ,, atque inducen- 
dum, non modó. unum 1nfinitum. fimpliciter alio majus, 
fed genus quoddam magnitudinum , quz Infiniti ordinem 
pratergreífz ad fuperiorem alium. ordinem eleventur ,, 57 
ce , qu'on appelle daus cet article Grandeurs. plus qu'infinies, 
avoit. [rct , 1l faudroit reconnoitre. um ordre plus elecvé: que. celus 
de l'infini , & admettre non pas femplemens un sufini plus grand 
qu'un autre, mass des Grandenrs: jortses de l'ordre de l'infini, 
Q* elevvées à nn ordre [nperteur. 'Fum notabilem hanc animad- 
verfionem. fubiicit ,, qua ,, non omnino. reiiciendas. pluf- 
quàm infinitas. magnitud;nes (adeóque nullam contradi- 
&ionem , qualem in ipfis Varignonius fingit, abíoluté in- 
volvere ) ex Geometrixz tranfcendentis principiis, varios. 
infinitorum ordines agnofcentis, aperte innuit: verüm in 
hoc fpeciali propofito hyperbolarum V Vallifii , omne pluf-- 
quam. infinitum Jure à Varignonio reiici ftatuit, quippe. 
ilarum exprefho à VVallifio adduda, ne quidem pro fim- 
pliciter infinito, ( nedum. non pro plufquam infinito.) fed 
pure finito fpatio fuerat accipienda ,, Quand les principes de 
la Geometrie tran[cendante ne permettzosevt pas de vesezter abo. 
luwent l' 1dée de differens. ordres d' zuofixss, M. Variguan ausozr 
zonjonrs vai[on de la tejetter daus la. queflzon profente. Et emef- 
fet. sl fast vom , que ce que M. VValhs a pris pour V expref]om 
d' nn efpace plus qu' aufinz, m eft pas mime D expre]hon d'un ef- 
pace. iufini 5l efpace expri etant. perement fius. 

Me igitur operz pretium factarum exiftimavi, fi rem. 
ipfam altiüs repetens, varios tum Infinitorum , tum infr. 
nité parvorum ordines , quos profundior Geometria , qux 
nunc temporis in ufu eft, ac per infinite exigua magnitu- 
dinum elementa procedere folet, ex omnium ferm? Geo. 
metrarum, qui ejus principia degu(llaverint , confcffione, 
agnoícere neceffarió debet , demonítrare, & quàm diluci- 
de fieri poterit, exponere aggrederer, fpeciatim veró Hy- 

per- 
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perbolarum V Vallifi plefquam iufisitarum non. unam , fed 
mulaplicem puré: geometricam. demonítrationem in mc. 
diumafferrem , qug nullis Calculi ambagibus imponere., 
uiquam poffit, nullifque cavillationum technis eludi: 
adeóut non magis excipere queat Varignonius , exprcf. 
fionem horam fpatiorum invertendam, et ad aliam par- 
tem , negativo in politivum tranfeunte , ac plufquàm in- 
finito in pure finitum converfo, e(fe fumencam , quàm fi 
contenderet , qux de Triangulis ottendit Euclides , effc 
de Circulis , aut Parallelogrammis intilligenda. 

Veniam , ut fpero , dabit conatibus noítris Cl. Varigno- 
nius, cujus przclariffimx famz., quam fibi tot mechanicis , 
ac geometricis , & analyticis egregiis fpeciminibus ,immor- 
tali plané memoria digniífimis, peperit, nihil idcircó de- 
tractum volo , dum Collegz noftri V Vallifü honorem, & 
Hluftriffimz Regix Societatis noftrz Decus , ac Veritatis 
ipfius pretium hac in parte vindicare contendo: fimulque 
1um ipfe, tum profundiores alii Geometrz permittent , ut 
me vel Tyronum captui accomodans, do&rinam hanc mi- 
nutifimé exponam, ea ipfa, qux tamquam vulgatifíima., 
habentur , ex fuis velut principiis exacte demonftrans , ne 
quid fortaífis obrepat, quod minis affuetis ad hxc profun- 
diora Mathefeos myfteria mentibus ullam falfitatis fufpi- 
cionem poffit ingerere ; liberum enim cuilibet fatuzum erit, 
ut ea quz facillima, & fibi notiffima funt, ftatim tranti- 
liat, atque in his dumtaxat , qux propo(itz controverfix 
pun&ü propiüs concernunt, examinandis , tempus infumat. 

Hortandus interim mihi eft Lector Geometra , ne inter 
inanes, ac nulli.ufui profuturas meditationes , noftram.» 
hanc de Natura Infiniti , variifque ejus claffibus , quas pau- 
ci ha&enus animadvertere, ac diftinguere potuerunt, col. 
locandam cenfeat ; nam przter egregios fru&tus , quos pro- 
bé inftituta mens ex hujufmodi confiderationibus ad Di- 
vinorum contemplationem fibi derivare facile poteft, qua- 
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tenus nihil qué idoneum eft in Dei Opt. Max. ejufque, 
íummarum perfecionum notitiam ( quantüm naturz viri- 
bus a(fequi datur ) nos promovere, atque ia: ejus incom- 
prehenfibilis Sapientiz, omnemque , vaftam licet ,ac uitra 
quoslibet , terminos extenfam ideam , immenfo intervallo 
fuperantis Potentix admirationem inducere , ac feria In- 
finitorum difcuflho: przter hos, inquam , egregios fane; 
ac przitantifimos fru&us, aliofque non abíimiles ad vitam: 
re&é, moderatéque inftituendam pertinentes ,. quibus vel 
folis quidquid: ad. Infiniti. Naturam. enucleandam, ejufque 
proprietates aperiendas  collimat ,. fatis commendaretur, 
innumera ex eodem hoc fonte in. univerfam Mathemati- 
cam, & Philofophiam: prefluere emolumenta is unus diff- 
teri poterit , qui iifdem. percipiendis impar extiterit; Nam, 
exempli caufa, Circuli, & Hyperbolz quadiatura ,quz tot 
m. diis tentata , quoslibet Geometrarum conatus per tame 
m lta fzcula pertinaciter elufit, tandem ab infinita ter- 
minorum ferie pendere deprehenía eft , ut in noftro Libel.. 
lo Osadratura Circuli, (t Hyperb. anno 1703 Pifis edito 
geometricé demonftravimus. [nnumeri naturales effectusin. 
Phyfica adhuc ignoti manent quód. infinitam. principiorum. 
íeriem , à qua fortaffe dependent, ignoremus. Tota. 
Geometria Infinit& parvorum methodo nunc perfici- 
tur, & in immensüm ultra fines à Veteribus conftitu- 
tos ampliatur :. perfedioni autem tam nobilis; 
Scientiz connect et perfectionem: Philofo- 
phiz , atque hanc pari paffu cum illain. 
dies promoveri,quis neíciat? Ve- 
xàüm hec alibi fufiàs, & oppor« 
tuniüs: ad rem ipíam. 
veniamus. 
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ACD ATIONES a[fignabiles dicuntur , quibus equales , aug 
(zx quamlibuertk: proximas, per pofrtirvos numeros , poffe 
MA mus exhibere. | 
SCHOL. Comprehendit hxc definitio etiam: rationes afy- 
metrarum. magnitudinum , ut. diametri ad latus quadrati , 
vel lateris trianguli zquilaterr ad: ejus.perpendiculum &c. 
quz licét numeris exprimi nequeant, oftenduntur: tamen 
quibufdam numericis rationibus majores, quibufdam mi. 
nores, adeóque intra certos limites. continentur, intra, 
quos etiam:poffumus:propofitz' rationi' quamlibuerit pro- 
ximam per numeros exhibere, juxta ea, qux demonftravi- . 


mus. sn: Hugeuianis cap. 3. 0. 3 
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DEFINITIO IL 


Magnitndines ab[oluté/ Fauttas voco , quas «vulgo tratlamus , 

quaqve ad fimilem nobis motz]]umam quantatatem , 4n. noflro. fal 
£em corpore determinandam , vatzonem affgnabilem obtzneut. 
- SCHOL. Quaslibet magnitudines digito, palmo, pede, 
vel ulna , nimirum humani corporis partibus, ad certam 
quamdam mediocrem quantitatem, inter tot varias, pu- 
blica auctoritate , taxatis, metiri omnis natio confuevit: 
itaque eodein modo ad «orporis noftri molem«ztera cor- 
pora;ad nottrá füperficremcateras fuperficies, ad noftram 
altitudinem czteras lineas , ad angulum , quem altitudo 
noftra cum Borizontali recta comprehendit j cxteros recti- 
lineos angulos, ad noftrum pondus cxterarum rerum gra- 
vitates , ad noftram 'vim icxteras potentias , ad noftrxz vo- 
cis tenorem czteros fonos, atque ita de reliquis, referre 
non immeritó poffumus, velut ad magis obviam , magis 
naturalem , nobifque notiffinam menfuram, ad quam cer- 
té quzlibet finitz quantitates ejufdem generis , quas vulgó 
tractamus , affignabilem aliquam obtinent rationem. 
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-vi €Magnitedies abfolute: Infiuitas vuoco , qua ad finitam: quam- 
. Wibek fuz: geuevéis magmitudanem. ratzquawe babeut. wajorem qnali- 
et: affignalilz. ba rasa 
"SCHOL. Non contendimus, talem aliquam magnitudiné 
xeipfa exiftexe ,. vel. aliquando extituram ,fed ipfe progre(- 
. fus quantitatum, certa quadam lege, erefcentium , menti 
-Joftiz-occationem: przbet., illas: Gne limite augendas , & 
- ultra quamvis datam magnitudinem ampliandas concipien- 
di , quarum itaque ratio ad quamlihet finitam fui generis 
quantitatem , major femper, & major evadat , dis qua- 
IUS libet 
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libet ratio affignabilis : 1ta conica fuperficies., ejufque fec« 
tiones. parabolicz , & hyperbolicz , fuapte: natura. infinitz: 
funt , quatenus femper augeri, éxtendique ulterius ,adeós: 
que omnem finitam fuperficiem fuperare concipi poffünt ; 
licét: interim: quidquid: ex illis. determinate acceperimus, 
Íemper nonift finitum futurum fit, ineo autem dumtaxat, 
quod accipiendum. fupereffet , tota Infinitas lateat. Neque 
enim fieri poteft, ut: magnitudo undique circumfcripta , & 
limitata , pro-abfoluté- infinita habeatur: quare licet. para- 
bol£, exempli:cauía; áxis in infinitüm. piotenfus. fit ab- 
folute: infinitus; non1deÓ: concipi poteft, velut longitudo 
binis. pun&is, quantumvis. diftantibus , intercepta , fed ex 
una dumtaxat fui parté , nempe ad' pünctum verticis, un- 
de originem: fuam ducit , determinata , ad aliam. vero;parté 
termino , & fine carens , utpote fine limite femper augenda . 


DEFINITIO IV. 


Magmtudines: abfolutà: infinità parvas intelligo sillas, qua ad 
finitam [ni generis: magnitudinem babent rationem minorem quada 
libet: affiguabila . UR fu | 

SCHOL. Has. magnitudinesinfinité parvas: Cl. D. Leibnis 
tzius Differentías , vel Elementa: variabilium. quantitatü vo« 

| cavit: Illuftrifs. Eques Nevvtonus F/y« 
Xiones, fcu momentanea. incrementa ,, 
aut decrementa magnitudinum , cón- 
tinuo.quodam fluxu crefcentium, aut 
decreícentium:,' antea appellaverat: 
Multis placet eafdem Jvfiustefimas ma- 
gnitudinü partes dicere; quz ut intel- 
. . ligantur , concipiatur recta B A. per 
oe axem DC curvz D AV , fibimet pa- 

* rallella manens, moveri, atque in« 
terim continuó crefcat , aut minuatur, prout opus e ut 
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ad curv£ perimetrum altero extremo pertingat ; ducta, 
ergo À E axi parallela , fi imaginemur ( licét , ad confu. 
ym vitandam , has aliquantulum difsitas figura ex- 
primat J ordinatam B A ve- 
-niffe in fitum , quàm maxime 
intelligere poffimus , eidem.» 
proximum , & jam congruere 
- rectc C V: ejusincrementü,aut 
| decrementá V. E erit differétia 
. infinité parva-ordinatz BA, 
fimiliterque arcus A V diffe- 
rentia erit infinité parva cur- 
^ v£ DA V ,itidemque erit BC 
No differentia 1nfinité. parva. axis 
 DB;necnonareola.A BCV , 
duabus ordinatis infinite pro- 

| ximis intercepta , dicetur dif- 

ferentía infinite parva arez DAB; manifeftum enim eft, 
poífe concipi , ut tam prope accedant invicem: ordinátz 
BA,CV,utratio tam E Vad BA,quàm CB ad BD, nec. 
non V A ad AD, & fpatii ABCVadADB, minor eva. 
dat quavis propofita ratione affignabili ; minuitur enim. 
hoc continuo acceffu ordinatarum A B, C V , quzlibet ex 
didis quantitatibus EV, CB, VA,A BCVin infinitum, 
ac tandem penitus evanefcit, "ubi utraque ordinata pet- 
fe&é congruit ; quare priüs Oportet , "ut minor fiat quali- 
bet finita fui generis magnitudine afignabili , ideoque ad 
datum confequens rationem (fubinde acquirat , in. hoc con- 
 tinuo fluxu, minorem qualibet affignabili. Similiter rotata 

curva D A V circa axem D C; oftenderetur , rotundxz fu. 
perficiei per curvz rotationem genitz differentiam ,abar. 
cu. A V infinite parvo procreatam, efle pariter infinite par- 
vam : nec.non rotundi folidi portionem , planis per BA, 
&.C V infinite proximis zquidiftanter dudis intercepta, " 
effe infinite pariter exiguam , &c. Cz- 
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Caterüm hic pariter obfervandum eft, nec magnitudines 
has infinite parvas concipi debere, velut determinatas, 
aut determinabiles quafdam portiones quantitatum, quz 
certam, & definitam parvitatem obtineant; quafcumque 
enim portiunculas linearum , fuperficierum , aut corpo- 
rum ( itidemque virtutum , celeritatum , angulorum &c. ) 
acceperimus, aut defignaverimus , hz femper reipfa finit 
erunt, non infinité parvx: itaque non íunt intra certos 
terminos, quantumvis proximos, coarcandz, fed conci- 
piende funt ex una dumtaxat parte, ad fummüm ,, limitatz 
(ut CB fixum terminum habet in B, V À fixam orginem 
habet in A , area B A V C adiacet fixx linez AB, & cor- 
pufculum,ex illius converfione circa B.C defcriptum, adhz- 
ret fixo circulo radii B A ) ex altera veró parte. fixum li 
mitem non habentes , fed alteri extremo femper propiüs 
accedentem, ut continuo fluxu accedit punctum Cad B, 
& Vad A, & CVad BA, intervallo utrifque interpofi- 
to , infra quamlibet affignabilem magnitudinem, perpetuo 
decrefcente. Aut etiam utrumque extremum fibi invicem 
accedere concipi poteft, ut puncta E, V fibi femper pro- 
piora fiunt , neutro fixam pofitionem fervante , dum lineo- 
lam E V infinite parvam intercipiunt. Unde hx magnitu- 
dines femper ut decrefcentes, ac perpetuó diminuendz ac- 
cipi debent , ut fuo, infra omnem affignabilem quantitatem, 
decremento , fub ratione infinite parvarum , five infinite- 
fimarum partium intelligi poffint. 
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Daarum quartnlibet magnitudimum , fi. prima ad. fecundam. 
babuerit rationem majorem qualibet. affignabili ,| adeoque ,. con- 
vertendo , fecunda ad primam fit 3n. minora vatzoue , quàm qua- 
Jibet affiguabilis , dzcetur prima suftmita refpetiu [ecunda , roe 1nfi- 
nities voator illa : fecunda veró aufinitó parva re[petin prima, auz 
imfinities minor eadem. SCHO. 
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SCHOL. Hoc modo etiam finitz magnitudines refpectu 
quidem abfoluté infinitarum erunt infinité parvz, at ref- 
pe&u. earum , qux funt abfolute infinité parvz , erunt ipíz- 

vet infinite ; Quare patet, nomina hzc Isfmiti , aut Infi- 

xité parvi , relativa potius effe, quàm abfoluta ,licét com- - 
muni loquendi modo obfecundans, zz Decfra. LIL. e IV. ab- 
foluté acceperim hxc vocabula, quia tunc refpectus fal- 
tem ad ordinarias finitas. quantitates. fubintelligebatur ; 
quemadmodum etiam Magnum &* Parvnm termini funt fem. 
per relativi, fed quoties ad ordinariam, & magis comma- 
nem alicujus generis menfuram referuntur , abfolu:é folent 
enunciari, magnus aut parvus.homo, magnus aut parvus 
canis, magna vel parva domus, fubintelligendo- refpe&u 
hom:nis, càáni, aut domus mediocris, & magis ufitatz 
quantitatis. | | | 


DEFINITIO VI. 


Epofdem iuter fe ordimis ,aut: gradue saagiitudiues fant ,| cm 
earum ratio e$$ ajfigualulig: Can «ver. bujus: ad sellam: major , 
aut :lius ad banc sosuor eft. ratra , quàm / aaalsbet affranabelis: ^ 
susc gradus, ant ordinis bac. fuperzoriy. , alla. 2nferioris. dicetur 
refpetln alterins . 

SCHOL. Hinc ex quantitatibus Infmit? parvis , aut Io- 
finitis , vel Finitis, primz inferioris gradus funt refpe&tu 
cxterarum, fecundz funt ordinis fuperioris ad, reliquas, 
tertiz fuperioris quidem gradus aut ordinis refpectu prio- 
rum ,at inferioris refpeQufecandarum: inter fe autéejuf- 
dem ordinis aut gradus effe contlat finitas quaslibet magni- 
tudines. An veró maguaitudinesomnes abfolaté infinite, vel 
infinite parvz femper ejufdeminterfe ordinis cenfendz fint, 
an potius diverfi gradus in utroque hoc magnitudinum. 
genere reperir) queant, id in przíeati. difquifitione dete- 
um erit : Clariffonts viris Nevorono, Letbisitzio, uvrique 
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Bernoulho , Hofpetalio , Hermanvo, ipfique etiam. Varzgnonzo 
fua conftat diverlitas ordinis 1n infinite exiguis, quippe, 
fluxionum fluxiones, & differentiarum differentias fecun- 
das, tertias, quartas &c. in Geometriam invexcrunt, ut 
ex ipforum monumentis patiim hquet 5 Zerzardus autera 
Niervyentyrzus 3n fua Znalyfi Imfinitorte , non eífe ultra pri- 
mas differentias progrediendum , pluribus contendit, adcó- 
que infinit& parvas magnitudines ad eundem íemper or- 
dinem fpe&tare arbitratur , liíídem fupra laudatis egregiis 
Viris ( przter Varignonium & Nievventytium ] placuiffe, 
ut ordinis, & gradus diverfitas etiam inter quantitates in- 
finité magnas admitteretur, ex eorum modis, & loquendi. 
formulis patet , ut ex celebri Leibnitzii dicto, Z&or.. Lypfze 
gag. 86. Et infinita [nut gradas j1am sufiuttorum , quàm snfiutté 
parvorum ; Idque VVallifii przfertim exemplo factum ett, 
qui omnium primus fpatia P/z(guam znfimita in Hyperbolis 
altiorum graduum detexit : hzc enim nihil aliud funt, ut 
videbimus , quàm infinitz magnitudines fuperioris ordi- 
nis, quz nimirum adhuc refpedu quantitatum abíoluté 
jam infinitarum funt infinitz , five illis infinities majores, 
quemadmodum differentiz fecundx , vel teitix Leibnitii 
- funt quantitates infinité parvz ordinis inferioris, five 1n- 
finities minores ipfifmet primis differentiis , qux. jam..ab- 
foluté erant infinite exigue. Et fané, mirum eft, Cl. Va- 
rignonium zz (onu. Acad. Reg. aum 1706 hec VVallifii 
fpatia plefguam 1»fimita, velut contradictionem involuentia, 
reiicere , dum fecundas, & tertias differentias, adeóque., 
partes ipfifmet 1nfinitefimis infinit& minores [ que p/s/2sa:z 
mfiutté parre dici poffent ] tam frequenter admittit, ubi 
de viribus centralibus, de radius ofculi, aliifque fimilibus 
differit.. Enimveró , nonne ipfe finite quantitates infinities 
continent primas differentias, & he rurfus infinities con- 
tinent fecundas, fecundx autem tertias? ergo multitudo 
fecundarum differentiarum in ipfamet finita magnitudine 
D 2 eft 
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eft plufquam infinita, & tertiarum differentiarum multi. 
tudo in ipfis infiaitelimis primi ordinis plufquam infinita 
elt , infinities veró plufquam infinita in magnitudinibus fi- 
mitis , ac multó magis in quantitatibus abfolute infinitis: 
adeó ut quxvis magnitudo fi continet infinitas numero 
primas differentias , utique contineat plufquam infinitas 
differentias fecuadas , & in altiori adhuc infinitatis gradu 
contineat differentias tertias; & in multó altiori quartas , 
atque ita deinceps. Quidquid id eít, non abs re fuerit , hy- 
potheticeé faltem , hoc vocabulum interim definire , ut cer- 
ta, & diítincta controverfe rei notio habeatur. 


DEFINIT IO VIL 


Sque magnitudines infinitses majores oflendantur aliis magns-.— 
gudinibus avs ab[olutà infinitzs , adeoque ordimis [upersorts ad p- 
fas probentur, 1e PLUSQU AM- INF INIT JE. poternnt. appellari. 

SCHOL.Hoc enim nomen , ipfis à V Valifio quondam in- 
ditum , alii deinceps Clariffimi Geometrz. retinuerunt ,ut 
Renatus Francifcus Siufius, David Gregorius , Joannes 
Craigius, & inter Gallos, quibufcum nunc inftituitur dif- 
putatio, celeberrimus Marchio Hoípitalius sz Tra&lats Aa. 
Iytico. Sctlionuwr Comicarm: lb. 5. prop. 14. coroll. 2. s. 

Fateor tamen , quodlibet infinitum poffe adhuc plefquam 
snfinitum cenferi, quia cm nullus fit minimus infiniti gra-. 
dus , quolibet infinito. propofito , femper aliud. infinities 
minus reperiri poteít , cujus reípectu illud fit plufquam 
infinitum , ut conítabit ex dicendis infra prop. 1o , ubi 
ivfomet aíymptotico fpatio hyperbolx Apollonianz ( cu- 
jus refpe&u V Vallifius altiores hyperbolas plufquam infi- 
nitas cenfuit ) aliam aream inünities minorem, licet ad- 
huc abfolu:& infinitam , invenimus, cujus refpe&tu ipfamet 
ordinaria hypeibola fpatium plufquam infinitum cum afym- 
ptoto continet. | 

PRO- 
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PROPOSITIO I. 


: Agnittidinum eju [dem ordints A, &» B, tam d ATE, 
: * quim differentia A —B ( pofito "nempe , quid A, xta. 
aliquam aj ignabilem inequalitatis rattonem ,determimaté fit vg- 
Jor , quàm B] ejufdem pariter cum alterutra sp[arim eff ordinis, 

Erit enim , ex defiz. 6 , A ad B in aliqua ratione affigna- 
bili , putà mad n: quare '& componendo ATB ad B, & di- 
videndo A B ad B , erit in ratione pariter aífignabili , 
prin, vel m—-nads ideoque, ex cadem definitione , tam A t B, 
quàm A-B ejufdem cum B, vel A, eft ordinis . Quod 
erat demonítrandum. 

COROLLARIUM. Hinc finitumi additum finito non fa. 
: eit infinitum: nec dux, vel tres pattes infinite parvz fini- 
tam magnitudinem aggtegant : nec binz , vel aliquot infi- 
nitz quantitates ejufdem ordinis ullam. magnitudinem pluf- 
quam infinitam fupra talem ordinem efficiunt . 


PRO;POSITJIO.l1L 
P: Er quemlibet fi pitum nmernm m 1 quauis magnitudo A mul- 
tiplicetue , att dividatur , tam produtiums m, gsàm quotiens 
- , 1tra enudem ordsuem cum spfo A con[sftet. 


Nam, ex precedent , A T At A T AÀ &c. quoties libuerit, 
ejufdem Íermper cum ipfo A. eft ordinis ; atqui multiplica- 
tio, ut patet, non eft nifi quxdam repetita ejufdem quan- 
titatis additio , ergo produ&tum 5A. ejufdem ordinis erit 


A 
cum ipfo A.. Simili ratione — , multiplicatum per » , in- 


trà 
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tra eundem ordinem remanebit, fed. tunc. evadit ipfum 
A . 4 
À , itaque 7- ejufdem eft ordinis cum ipfo A; quare &c. 


COROLL. Hinc non poteít juxta finitum numerum to- 
ties fumi quantitas infinite parva , ut finitam quantitatem 
aliquando efficiat: idem dic de finita refpe&u infinite, ac 
. de qualibet infinita refpectu plufquam infinitz:; idemque 
vicifim de divifione , ex qua numquam magnitudo ad in- 
feriorem ordinem deprimitur , di&um efto. 


PROPOSITIO. IIL 
| S I ratio wagnitudimam A ad C wagor fr f^ t (adito afr; Lcd : 


Nom wnor er:t rmtíone 1 ad o. 
Efto fiquidem minor, ' fieri poteft, puta eadem. quz 1 


,ad — majorem quàm o ( intelligendo per s quemlibet nue 
Eis E Ug gm magnum ,qui dividendo: unitatem , ef. 
-ficiat fradtionem - * quantumlibet parvam ) ergo quia cft 


ut z ad 1, ita 1 ad — , erit ratio A ad C eadem quz m 


ad 1 , adcóque non major qualibet affignabili, contra hy- 
potheüim ; ratio igitur A ad C non minor eft ratione 1 ad 
o. Quod erat &c. 

COROLL.. Quzlibet magnitudo inferiorisordinis, a 
lata magnitudini ordinis fuperioris, ut merum nihil, 
omni rigore, xítimanda eít; fi enim illa ad iftam domu: 
fatetur , üt aliquid majus hihile- ad-ntim quidpiam, hzc 
haberet. ad illam rationem minorem'quam 1 ad o , cujus 
| "Oppofitum demonttravimus. 

COROLL. 1I. Et 1dcó nulla inferioris ordinis magnitu- 
, tudo addita magnitudini ordinis fuperioris, vel ab ea- 

dem detracta , hanc auget , aut minuit fed cjuldem quan- 
tita- 
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titatis relinquit , ad ipfam enim comparatur, ut nihil ad 
aliquid , unde ficut r[o, & 1-0 xquantur 1 , ita. finita; 
quantitas per infinité parvz additionem, aüt fübtractio- 
nem , non crefcit aut minuitur , nec quantitas infinita per 
acceffum ,aut receffum finitz quantitatis , necetiam ( i qug 
fint) plufquam infinitz magnitudines augentur, aut de. 
curtantur per magnitudinem, abfolut& quidem infinitam, 
fed ordinis inferioris; ac in universüm , magnuztudives equae 
les cenfeuda [nut , qua magnitudine dumtaxat 1nfinities. mainoré 
differunt ,ut in libello Qwadrar. Crre. o byperb. ad. Coroll. 
jrop. 17. dudum offendi , & in Scholio ibidem adjun&o 
generatim admonüi , ad hunc ipfum tra&atum refpiciens, 
quem vel ex tunc adumbraveram. - | 


PROPOSITIO.:I. 


9 PASOPRD eufinité pareoarum , quadam [unt ejyu[dem ordi« 
nis , C quamlibet. enter [e tatiouerà a[frguabilem babere. poffunt. 
1. Sit primó triangu- " 
lum D B A,inquo DB Dy ! 
xquetur BA ,.& huic 
parallela ducatur C V, 
» ipfique propiüs áccede- 
re, atqueinfinité proxi- 
ma fieri intelligatur: 
quomodo tam B C (fi- 
veAEillixquidiftans) | 
quàm E V,infinit& par. E| 
v evadent ex deffu. 4. € 
quippe ad finitas D B, 
aut B A rationem habere poterunt minorem qualibet affi- 
gnabili: femper tamen , ob fimilia triangula D B A , AE V, 
erit BC, five. AE xqualis EV, ut DB zqualis B À pone. 
batur. Quod fi jam D Bad DF fupponeretur habere aliam 
quam. 


AE UN qp 
h8S XAXv J4iG 
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quamlibet rationem, putà s ad », juncta DEG, & ducta 
F H ipfi B C parallela, erit fimiliter infinité parva BC, 
vel F Had infinite par- y | 

vam HG in eademra. |N ü 
tione affignabili s ad s, 
quam habent ipfz DB, 
BF ; quare in magni- 
tudinibus infinité par. 
vis quelibet affignabilis 
ratio locum habere po- 
teít; Quod erat demon- 


circa axem D B quxzli- 
bet carvaDA V, &aliag, 
huic analoga D F G,cu- 
jus nempe ordinatz B F, 
CG ad ordinatas prio. 
risB A, CV fint perpe 
tuó in quavis conftanti 
ratione alfignabili 2 ad 
z.Siergo,utantea, fiant - 
infinité proximz BAF, 

C V G,&du&z fint axi B 
parallelz A E,F H, con- C 
ftat, ipfas ordinatarum 
differentias G H, E V fieri infinité parvas; & tamen cüm 
eadem fit ratio affignabilis ;» ad 2» , tum integrz CG ad in- 
tegram CV , tum BF , five CH ablatz ad ablatam B A feu 
CE, erit & relique GH ad reliquam V E affignabilis ea- 
dem ratio 2 ad 2»; Quare &c. 

3. Patet hinc tertió etiam trapetia figurxz primz, feu 
-quadrilinea figurz fecundx , FBCG, ABCV, [ qux pa- 
nter fiunt infinite parva , pro majori acceffu linearum BF, 

/ | CG) 


N 
SEV HG 


Infinitorum &c. 
CG ) futura femper in eadem ratione affignabili 2 ad. z , 
quam perpetuó obfervant, in pari altitudine , quxlibet 
ipforum ordinate GC, CV: ergo &c.. — 

4. Quin etiam quarto, fi eadem quadrilinea circa axem 
B C revolvi intelligantur , orientur hinc trunci conici, feu 
conoidales, infinité parvi [ nam pro majori acceffu plano. 
rum circularium , radiis BF; C G:defcriptorum ,hi trunci 
affignabili quovis corpufculo minores evadent]& tamen fem- 
per in ratione aíTgnabili, nempe duplicata ipfius » ad z, 
five dicas , ut »;» ad zz, effe o(tendentur , ob circulos à 
quibuslibet ipforum quadrilineorum ordinatis FB, A B, 
five CG, CV , defcriptos , eorundem radiorum quadratis 
proportionales: itaque.& in hoc magnitudinum genere. 
vera eft Propofitio. x jd : 


$CHOXZIITQOWNo.$ 


"Y Isc patet eorum balluciuatio, qui magnitudines ofiutà. 
parvas pro minimis [ni generis babent, dllafque fre vut 
penitus. indiosfibiles , fre ur. 2nroscem qnales confiderant ... Non 
foleut quidewa [unes Mathematics. $n bunc. evroreva. cum. «uulgo 
smipivsere , nec de[uut. tamen exempla quadam , probantia id pof- 
fe aliquando Viris etiam 2n bac arte , atque in bae. ipfa metbo- 
do , verfatz]]imis , per 1ncogitanttam , excidere . Videat Cl. Vari- 
guouius ( bujus regula certó uou gnarus , quam (9 toties exa- 
Élf]rmo ob(ercvat ) an uon occafrouem prabuerit , [n[pzcaudi , cal- 
eni perplexitati majorem ,quàm legstimo anfintt parvorum u[ur, 
atteutionem ab ipfo impen[am, quoties Vires Centrales examinams, 
aut Radros E«volutaruma snquirens, augulum contingentia, utpote 
imnfinitó parvum , affumit coelut aequalem angulo. snfinttà. parvo , 
ad centrum ofculantis circuli , à binis radiis. infinutà. proximis 
confHtuto, indeque triaugtila 1[ocelia coufiderat, eandemque laterum 
ad bafim proportsouem deducit. Vid.antur Monum. Academ. Reg. 
edit. Amftelgdam. anni 1700 pag. 301 :anni 1701 pag. 27, 
E 21; 
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31, 34: atii 1793.Dag..252: anti 1706 pag. 245, 293,647, 
653, 656, atque alibi. fortaffe 

— Nimirum pofita, Curva. Q L M, ejufque Exvoluta AC (| quam 
videlzcet tangtint priores, cureua; perpendzculares qualibet L.C, 1C ) 
dutisfque radiis snfinitó proxsmss-^ 0. tt ivlovsr 2E 
LC.,lC ad centri ctrenls L E D " d 
propofitam curcvam: o[culantis ( eo i5 
quàd fit maxsmus zlle: ad punélum 
L se[irsptibiltum , eandemque, 
cum ipía Q LM curvatura ra- 
tionem obtsneat , cérca punilum Di 
L ipfi vueluts: congruens, & cnm. 
zlla longi]]fime. repezs ) atque 1n. 
zervuallo. Ll sofinità parvo , def. 
cripto. arci. |] N , occurrente tan- 
genti L H zn. N , contendit Va- 
yignontus: locis: citatis , fimilia. 
fore. triangula L GI, lL N , uude deducit |NU effe tertiam pro- 
portzonalem poft. C Ls. LE, perinde: ac: fi. augulà. 2nfinite. parvos 
ILN, LCl aquales forent , ciem. bic potius fet. daplus . sllzus 
Nam exten[o radso LC ad.aliam cerénuferentea partem. 12. D, 
ac 4uniia- Dl , e$ angulus LOI dupius spfirs [D L ( 20. 3.elem.) 
butc: verà. aquatur | L AN qui à taugeute L Hy, & fecaste L4 
[ cum arca LU ad [awemsm, congruente ) couflituztur[ 22. ejufd. ] 
adeoque. LC anplnt e& LLAN ; quare deldorum tréampnlorum. f- 
vilitudo, laterumque-aa lafum pretean[a. proportionalitas: ,. 2103, 
Jfnbfiflst 5. Im. ducla 1 B. tangesti LN. parallela , offendetur. [/c0- 
zoll. 8.6. elen. ] PE Media. proportionales znter. BL M l NA 
Q* deametrum L D , non uter allava. Q* cadum 5 adzóut: formalg 
ex Varrguomi caiculo fic saílitazo prodeuutes , fiat. duplo. waajo- 
yes. quàm ves exigeret. dtque bec. potéus *era or.ro- ceu[cbiter 
differentia: dnter formulas .Vaeréusa. ceutraliumi, agno. vo01 ad. 
dutlas , à forinulis auo 1506, 23, Aptilis;art. 11, 12, & 13 
iPwuentis, quam. differentiaza dnilor tpfe pas. 138 anüeader- 

TUM 
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ces frufirà exenjare usns eft , 6x. quo uon tam wagmitudinua 
Aqualitas, quam vatiouum fimilitudo im formulis allis exprime- 
rebur , qua etiam an duplicato , vvel utemnque anultiplecato | 1pía- 
ran eoalore. perfifiit ; qnod licót «verum frt. , genuimum amen 4l- 
dans djetzatignis fontem mou apertst., ex pramotata lege. ,4unc mi- 
nis attenté-ob[ercata, peudeutesas uude licót in. V, Artghonts cafa 
gutllns error denotationem Vis centralis 2nftctat , e0-quód. percnde 
res so babent y rue alla. rectproca vadis, collegatur , fre vectproca 
diametri circuls. o[culatoris , edu spfonet vadis fit , ut. antegra 
diametri, tamen , admiffa bae arguondi vatsone , polfet 4a aliis 
cafibus talis. error. obrepere., uude fala. penitus. conclufia deda- 
Cérebur 0000 utt baies ^; Vade ca 


| [PROIOSTIJO.. 
O Usdam etiam , €x quantitatibus dnfinité parvit , "dryer? 


fimt ordinis , atque alie alsss anfinstses waajores Gu tninüres. ,edque 
fiue ullo late. ; ! ! ! 
1. Sit primó curva DA V , cu-. 
jus ordinatz A B infinite proxima 
fieri concipiatur alia C V , & axi. 
DB parallela EA extendatur ultra 
curvam in Fad aliquam datá longi- 
tudiné AF, ducaturque FH ipfi AB 
parallela, occurrens in H rede OAI 
tangenti Curvá propofitam in A, & 
concurrenti cum CV inI; tum di- ../7/. | 
vifa FH ad: putitum G in quavis X4L—r————c 
ratione affignabili » ad 2 , Junga- 
tur GA , que producta omninó intra curvam cadet ( aliàs 
& ipía tangeret, quod eft ablurdum ; nec etim dux rectx 
ad idem unius. continuz curvz pun&um illam tangere, 
poffunt ) licet poft aliquod determinabile intervallum , il- 
lam fortaffe fit fecatura , & ideó ipfam CV, quz ad in. 
E 2 MT ter- 
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est minus quolibet dato ipfi A B'accedit , omninó 
fecabit inter E & V, velat in R ? eritque ratio EI ad IV 
major ratione ejufdem Elad IR; fed hzc, ob fimilitudi- 
nem triangulorum, eadem e(t , ac FH ad: HG quz poteft 
e(fe quzvis affignabilis » ad " ,ergo'Elad.1 Vy adeoque 
& dividendo EV ad VI, ; rationem hàbet majorem: quali- 
bet affignabili , unde ex defin. $. &" 6. illa infinities major 
eft, quàm ifta, & ordinis, ad hanc DIDA PR &c. 

3; Rurfus trilineum ipfum V ATO" 
eritinfinies minustrilineoB AV; ^^^ 
vel BAL (0b baüim VI infinite 
minorem ipfa VE , vel EI) nec- 
non ipforum utrumque adhuc in- 
finities minus eft quadrilineo infi- 
nité parvo ABCI, vel ABCV, 
aut ABCE [quia linez BM EL: 
funt ipfa A B infinities minores ys "n 
unde & hinc patet, varios dni; Xi TOREM ^, 
refultare infinité parvorum, ^ «| X8 d, 2. 

3. Quin etiam fi circa iiti 'B A omnes ilh arex 
rotarentur , foret foliduns à: triipeo^ V-A/E infinite: minus 
folidoà triangulo EAÍ; vel à trilinso^B A Vt hoc'autem 
rurfus infinit? minus (olde àquadrilineisABCHARB CN, 
A BC E genito, nam quili bet füperficies cylindrics ; áb 
MELNCESSESG produ&z fierent éodem: otdine alix alii 
ED. minofes; Quare conftat ipfopofitum. | 

COROLL. I. Cum oítenía fit usvz. a. reGta. VI minor iti- 
finities ipfa E V , hinc eft. quód justa: 6:0. 2 prop. IH. pó. 
tet EV Cop dE ut zqualis ipf; ET, à qua differt dif. 
ferentia infinité minori. 

COROLL. H. Unde amplius Borhoncatut methodus in- 
finité parvorum in ducenda cujufvis curvx tàángente ; cüm 
enim , ob fimilitudinem triangulorum,Gt EE, five illi, ex 
di&is, equalis VE, ad AE, ut AB ad BO , etgo fub. 

tan- 
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tangens BO eft: femper: /quarta ;proportionalis poft. diffe. 
rentiam infitité parvam ordinatarum/V E , ,& differentiam 
abfciffaaum A E fen BC : quare; (i'ordinata vocetur y, 
& abíciffa x , adeoque differentiz earundem fint: 2 y dx, 


erit femper fubtangens BO — -—: As RÉ ex curva, natura, 


data, cüm innotefcat ratio is ad: dun moxin. ffulbilan- 
&o Scholio docebimus ) etiam: nota fiet ratio BA ad:BO, 
& expeditiffime tangens O À determinabitur? itd ut à fa- 
iímet principiis myfteria calculi pitbcientialis hoc. modo 
geometricé demonftrata. habeantur .: 

COROLL. HI. Hinc pariter: p lliditany tin ced REM. 
linea ABCI, ABCV, ABCE [nec non & folida, qux 
ab ipfis circa axem- pofitione datum otatis ;gignerentur ] 
utpote infinité parvis differentiis: difcrepantia ; poffe pro 
aequalibus rité computari ; juxza dem "coroll. 2; prop. LIT. 
cui fundamento nititur calculus integralis; ex. ejus enim 
przfcripto , fumma'exrectangulis ordinatarum B A in quaf- 
-Iibet fibi correfpondentes: differentias; infinite parvas:;axis 
ABC yxquatur ipfimet arez curvilinez | C DA V.-z; nec non 
-fummá cylindxorum: quorum bafes fint: circuli: ab ordi- 
natis defcripti j :& altitudines: fint éxdemoinfinite ;parvx 
differentie axis; equatur rotundo folido, abipfa: figura, 
curvilinea generato : quippe differentia omnis , per inde- 
finitam axis feCtionem , multiplicato eorum ré&angulorüm, 
aut cylindrorum numero, & diminuta incinfinitàm quan- 
titate fiogulorum ; fit. infinit& exiguay adeàque evaneícit. 

COROLL. IV. Sed et-hiüic conftat: ipfünimet/ arcum.» 
A V infinit parvum , tam re&z linex AV. -bi: fubténfz, 
quàm tangentis portioni AIzqualem effe; fi.enim. AG tam 
prope accedere concipiatur ad rectam: A H jut punctisG, 
H fbimet invicem ferm? congruentibus;, utriufque ipfarí 
AG; AH differentia minor fiat quávis affignabili- magni- 
tudine , ide(t:evadat:infinit& parva j:tunc.ex 2. coroll. 


prop. 


prop. 1TI.-fiet.alteracalteri equalis quare et A R. equalis 
'evadet ipfi. A I tangenti ,' multoque. magis curva. A. V. utri- 
que interpofita [quz mediz inter utramque longitudinis 
eft, itaut-quamdiu. finita fuerit major quidem oitenda- 
turfubtenfarcctaA V, adeo-6, 

que & AR , qu£ pérpendi- "IN 
culo eft propior, at.mmor 0 5560857 
taügente 'A 1;:obtufumoans:.[:- ( NEE 


gulüm A V I fubtendente;] | 

fizt zqualis tum ipfi tangen- 2 f^ 

ti Al,rumfuzfubtenfz A V, |... : 
-& promifcuélunaex bis pro: 4:50 oc 

alia tuto ^ufurparr poterit ,/ d. V 1 


iquoties deinfiaité parvis ferb3 ascia ee AA 
amo für; imóipfametcursco]s:0 vise ioo] NC 
vx particula A.V 1nfinute exi-. (1610q:62. $151 dn wt 
gua,tamquamredaconüde 7. 57 7 — HRW 
rari poterit; citra ullum: erroris: periculum [. nam error 
dum fit infinité parvus, tandém: evariefcit , ac nullus eva 
xit ) quod fignificant recentiores Geometrz ;; dum «curvás 
omnes fub ratione cujufdam polygon: infinitorum laterum 
pe&tarenos:docerit, & curvarü tangentetn quamvis pro uni- 
us, ex ejufmodi lateribusinfinité parvis, productione zftimá- 
dam przícribunt. dWib ad : 
.GOROLL-V. Eodem i; 
jure: areas /curvilineas 7/7 : 
quandoque licebit in; AJN« 
tmangula rectilinea in- |... 
finité parva refolvere; | : 
ad: ipfarum -dimenfio- 
neém.venandam: velu- |. : T 6n 
dixriproponatur curym s0:2:002 97:3 mosivat ssesear 
Aa2;electo ubilibetifis ; 505 0o o0) :Ol 
we intra ;five extra curV€ perimetrum., quovis pun&cio N., 
2i atque 


e. - pm nos 
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atque inde ad. (ingula curvz. puncta duGis. ramis infinite 
proximis Na. N; , poterit feCtor.Nsa pro: triangulo recti- 
lineo cenferi, quia ex coroll. preced.. avcus. a s: infinite pare 
vus pro. recta affumi. poteft: &. quoniam , extenfa- N s. ad 
tangentem in: d, portio: sd. aduc. infinities: minor: evadit 
recta: N s, adeóque triangulum: a5 4. eft. quantitas: infinite 
parva fecundi. ordiais, quippe: infinities. minus triangulo 
N sa jam infinite exiguo; poterit indifcriminatim: etiam.5 
Nad fumi pro ipfo N45, & alterutrum ipforum confide. 
rari velut elementum arex N Àa, itaut- ejufmodi triane 
gulorum. fumma det menfuram. integram. talis arex ; Et fi 
tális alia curva.O oN) exhibeatur; cujus; ramt:N o: fint per- 
petuó parálleli-ad.corzespondentem: prioris; curvz tangen- 
tem; 44, conftat.fore.arear utrique: curvx: interpofitam ». 
ooO Aas: duplam. femper. fe&oris correfpondentis Aa:N, 
propter fingula párallelogramma: 240: (. qux: non. diffe- 
runt ab.areolis. infinité exiguis: 0250, ni(i per trilinea in- 
finitiés.adhuc. minora: odo, d 52, ob. bafes.ob , 4$ infini- 
ties minores ipfis.ao $5. , & ideó.zqualia: invicem cenferi 
debent ex: coroll... 2. prop. 1L. fepe: citato: ). dupla: triangalo- 
rum. À.4 N.in. eadem bafi 2 2, 1ifdemque paxallelis.2; No 
exiflentium., ut. cap. 8: Hugeniamorpys demoftravimus. |. 

Obiter autem animadvertere placet, hujus methodi fun- 
damentum , et(i. novum. videatur, nec abfque fcrupulo à 
plerifque- admitti: confueverit , nimirum: magnitedrmes ,qua« 
rui defferentia: minor: evadit: qualibet: afgnabale- dHsfferentéa , feu 
qua defferre: poffunt: quautetate. sedem tufimetres minori pro «qua- 
lbns- vecle.ufarpari: vetuttithimunv reipía effe ; ac Veterum » 
methodo, quz-per inícriptiones, & circumfcriptiones,lon- 
giori. circuitu; figurarum zqualitatem; vel aliam: propor- 
tionem. venabatur y. nece(farió: fuiffe. przíappofitums: Vis. 
enim: déemon(trationum:eju(modi. apud: Euclidem, & .Ar- 
chimedem in: eocerté con(i(tit; quód, nifi verz forent ipfo- 
iun: propofitiones:, alfhignari poffet. differentia figurarum, 

ncme . 


nempe MTM aut defeQus ab afferta' menfura : facta, 
autem tali affignatione; cüm per infcriptionem , & circum- 
fcriptionem offendantur alie figure minüs excedere aut 
deficere. à figuris propofitis, quàm pro differentia affigna- 
ta; & tamen affertam menfurz rationem conftanter obfer- 
vare, concluditur ab abfurdo differentiam ab' adverfário 
affignatam. nullam: etfe , utpote minorem qualibet atfigria- 
bili: atqui hoc ipfum, majori compendio ,'& nos dicimus, 
sin magnitudines, differentia infinities minori difcrepan- 
$, pro xequali bus- habemius : fi non funt habendx pro 
ddaibms, -affignabilis erit eorum differentia; affignetur 
ergo : non igitur ipfaram differentia minor evadet quali: 
bet affignabili , quod eft contra hypothefim ; falfum eft.er- 
go; non efle diede dn. d icai at à propofitum. 
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Nricigati auteyo vationis Mrheis onlintardin ad diffe- 
i venias ab[ctffarum: sn qnalibet Cureva.,tmde tangeutimn me- 
Sbodum [nperins, coroll. 2.-hujus gii pendere diximus , frc pros 
cedit. Quantitates determinata , C  eyu[dem femper. menfura, 
privat alpbabeti letteris a, b, c; e (Pc. desotentur : andetermi- 
vate cveró, qua [ubinde ere[cunt apt decrejenut , per. pofiremas 

x,y;,z,u Qr. de more exprimantr (tit! Dabearar: equatio 
eura propria : Wie gm parabolis, 15 latus vella «vocerur a ,€' 
abfciffa v , ordinata «vero. y , patet, aquatzonem curva propriam 
fore yy tax, propter ordenata. quadratum [emper /wquale ve- 
Claugulo abfcsffa in latus retium: atque ita $n aliis wnagss com. 
pofitis: Tum [uppouatur ab[ezffa, vverbigratia Xx , augert portzo- 
se [ui zufiuité parva dx ( fc euim illam epe docutt Leib- 
pitvins y ut differeutiava: apfis y vvocat dy y d spfrns z: appel- 
lat dz, atque ata 18 alis) adeo nt, evadat "'abfcsfa: x[dx; c 
tuin alls corre[poudere dejrebendutr y dy, uel y — dy. pro er- 
diuata ( prouz. cvidelacez applseata ere[|cuut , aut. decrefeunt. ad 

1ücre- 
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encreimentim  abjexf'a ) 41aque m aquatione , qua curma uats- 
ram determinat ; fi loco x , &" y , ac produtlorum ex pfe , vei 
pote£atum earuudm , [ubrogetur xTdx ,O' y dy , eoramque. 
produtia ,-aut. poteflatesy ac mox termius comparent , quos dif. 
ferentia dx , 4 dy sagredeuntur , abietlas tura terméms , quo: 
ba differentia. uon. affteiuut |. utpote 12 vam. prioris. equationir 3 
ab eniro. propofit , 40m aqnalibus ] tum termims , quos qagre- 
detur. produtium ex pluribus. differentiis dx , dy , féve ad dmvi- 
cem , fioe per fe 2pfas mnltaplnicatas ( utpotà aufiuities moinorions, 
Q* per 2- coroll. prop. liL. eqzalszate reliquorem termtuorz: 
nibil. derogautibus , fi. abitesantur ) babebstur. aquatio differen- 
falis, ex qua ratio differentaa ordiuatarmm ad. differcuttas ab- 
ferarum , nempe earuudem dy , & dx , muotefcez — [taque 1n. 
«quatioue parabola [upersus propofita , ubi yy —A ax ,babebitur eti 
yylzydyldydy — axTadx ; Jed jam yy — ax ,ergo refidua pa- 
riter aqpaniur , [cilicez 2ydyTdydy zz adx : abzieiaur d ydy , 
quod iufimties miuus e$ ipfo 2ydy [ mam ad illad e? iu ratione 
sufimité parva quantitatis dy ad finitam 2y ] mancbit adbuc 
3ydy — adx ; adeóque ut a ad ay , frve ut y ad 2x , «ta dy. ad 
dx," sta confequenter ex [upradiitis coroll. 2. bujus pxopofitio- 
nis, ordinata -y. ad f[ubtangentem , qua 1deo dupla swvenietur. al- 
feiff*? x , utpote — ax. | | 

Alind exemplnm eflo 10 curcoa, cujus natura. definitur equatic- 
se yy aelsx ( qua effet byperbola equilatera. ad. fectimdaus.. 
diametrum relata ) ergo fí. y evadat ytdy , ! x fiat xTdx , 
babebitur yy t2ydy Tdydy 2aafzaxTiozox i dzsdx: asf- 
rautur tum yy 23 aa [xx tum termin aufinities voinoves. reli- 
quis dydy, ac dzdx 5 erztque. 2ydy z2 axdx, adeoque. dy ad 
dx eré£, ut x ad y , uude ut abfcifía x ad ordinatara y , ita. 
erit ipfa eadem ordivata y ad f[abtangeutesm quafitam , qua crit 
syertia proportiozalis abfcifta , &* ordmata. 

Expediti2s autew [avottur differentia eupn[voss equatzouts. pro- 
pofitg , fí ia silla ubique termine ab sudetermnnatis. affetla multi- 
plenior. per numerum. dimeusionts carundem andeterminatarum , 
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"De Infinitis 
ana illaiuii dimensio zt fuam. diffeventialem commsutetur , lo. 
cox QU y ferzbendo dx , &* dy. 4ta enim fi 'yy — ax, etian: 
iydy adxs ff x3 y 'a^Txxyy , etiam 3yxxdx, fxidy 
-oxzydyl RA adeoque per antstbofim, 3 y xx dx. —2yysdx 
zixxydy — xs3dy: & feet dy ad dx,ut 3yxX —iyyx 
ad: ixXy — x5. ldguod valet im quibafcois , fam perfettis, quàm. 
smperfethis. indekermuimatarum. poteftatibus: adore generatim dif- 
fereutsaspfrus xn fot mam —1dx , quemcunque numerum sutegrum, 
aut. fraiium., pofitiroum, uel uegatruum deuotet exponens m. 
Atque binc vicevverfa. integratto. cujn[ors deffereutsalis ,- feu 
reverfjo, ad quantitatem, cuius. propofita [Herst. differentia , ba- 
betur , augendo. uuztate. dimonssouem zndeterminatg x, el y , d 
per eadem. dimensionem ftc anclam , totum. prodnéium divoidendo, 


mfr 
at, ipfius, x" dx fumma. eri. Unde, elictuntur. 1 Fünnmerg [pa- 


£zorum. [nperficralium , & febitorgui dimensiones ; duvaniod)- ad. 
«vertatur, z;roeutg fumme per[ape:addéndam , ans. fabtrabendam ,. 
pront: ves. releret , qtauitatem aliquam conflamterh., ev.qnàd: eg. 
dem. differentia: ftt; duarum. quantitatum. , froe illis. cormzmannem. 
Jungas , frve, demas datam. aliquam. snagnitudenem y. Qnando a 
zen Hec addi, vvel detrabi debeat , incvesses , obfertoando-, an nb 
evane[cit Gtantitas , GC, CHIAS. Prarius per integraizogew ob. 
trnenda- agite. , pariter evuanefcar. smtegraleis: riroeata, an gquid- 
dam. cosflans. zutev. epus 1eymanos adbuc fuperfrt., boc afe E19. 
sub. figno. contparzo erst- intenta subegvals apponendum , pt. coerin. 
«valor fuming quáfit. ux habeatur e: 


CX Uod priiddony. dvcaie. aliter m finitas: titi démon- 
 firare . 

. intra aadPkrum A F HO, cujas. diameter. AH; ef: 
; cripre- fiat , eodem. latere recto. "AO, infinitz parabole Vd». 
Tiorum eradeum Sempe A EH quadratica., five: Apollo. 
nia- 


PXCOTO SITIO d 


Infintorum&c. | 43. 
niana, ADH cubica, ACH biquadratica, &c. adeo ut 
du&a ubivis re&ta B CD E P G axi parallela, íecante has 
— :curvas; & re&am A H, ut in figura , fit femper HO: ad 
y | | | B P in eadem ratione ipía- 

Iib izolem opo re Aoi adm d id d, uero HOD 
tdg | | ad BE in earundem ra- 
tione duplicata , &ad B.D 
in triplicata,ad. B Cautem 
in quadruplicata, ;atque, 
ita. deinceps. ;Patet ergo, | 
rectas H O ,feu.G B,&re-.- 
. A diquasejus 1nterceptas D P, 
IP BE, BD, BC &c. fore, - 
.w  — femper continue propor- 


Ni tionales ; quare. fi tam. pro- - 
NN xima fieri concipiatur DG 
- axiAB,utintercepta DP 


evadat infinite parva, cum 
| fit rauo G Bad B P eadem 
rationi BP ad BE, & hujus ad BD, & hujus rurfus ad 
BC, prima autem ratio fit major qualibet. athgnabili 
ex def. 4. C convertendo , etiam relique majores erunt qua- 
libet affgnabili , & 1deó quantitatum P B,BE, BD, BC, 
quzlibet xefpe&tu antecedentis erit, per def. 5. & 6. infinite 
patva , atque infcrioris ad ipfam ordinis: quare inter ma- 
gnitudines abfoluté infinité parvas datur hzc diverfitasor- 
dinis; quod erat &c. /3fio 
?. Angulus contingentix B A E. eft infinities minor an- 
gulo recilineo BA P, & angulus BA D ruríus infnities 
minor eft angulo BA E, angulus autem BAC infinities 
adhuc minor eftangulo BAD, atque ita porró in infinitum, 
ob fubtenfas PB, EB, DB, CB, eadem ratione majori 
quavis affignabili in infinitum decreícentes; datur ergo 
& in angulis infinite parvis hzc ordinis. diverfitas: quod 
erat demonítrandum. khxt 3j. Arca 


^ 
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.3. Area ipía recanguli infiaité parvi A B GF inánite 
major eit triangulo A BP ,.& hoc infinité majus trilineo 
A BE,quod ipfum infinite majus eit trilineo A B D, & hoc 
infinite adhuc majàs trilineo AB C, atque ita deinceps , 
-ob bafes continue. proportionales , E ratione majori qua- 
libet data decrefcentes; un- 
de patet in füperficiebus -A s OM 
infinite parvis hzc diverfi 
tasordinis .- 

d Quod fi dei arez 
'Veftantur circa A B, ut à 
recdangulo ABGF cylin- 
drus, à triangulo A B P co- 
nus , à reliquis trilineis fu. 
fi conoidales generentur, 
conftat, ex folidis ita ge. 
nitis , alia aliis infinities 
minora, ob fimilem ratio- 
nem, proditura; quare et 
in corporibus infinité par- 
vis variorum ordinum di. 
verfitas locum habet ; quod erat &c. ; 

COROLL. Ex di&is fupra zem. 2. habetur , quód Geuti 
nulla re&a linea primum angulum contingentie B A E di. 
videre poteft , ut oftendit Euclides //b. 3. prop. 16. fed tan- 
tü arcus circuli , vel parabole , aut. alterius linez xqui- 
Curva ita DEAN anguium B AD fullus arcuscircu- 
l1, vel parabolz quadratice dividere poteít, fed tantum 
arcus parabolz cubicz fibi fimilis ;vel altioris ordinis san- 
gulum veró BAC nec ipfa quidem parabola cübica divi- 
det, atque ita de aliis 1n infinitum: segue. powit. satura [i- 
witem ,ut ait doctifs. Eques Ifaac Nevvton Priucip.. Mab. 
Phelof. Nat. lb. 1. Set. 1. Scbol. poft n, 11. ubi et notat, 
51nis quibuslibet ejufi "o angulis alios rurfus inferi pofle 

: «ng. 
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3nedii, inter utrumque , ordinis, ideít infinities minores 
uno extremorum , & infinities majores alio . 


$CHOLION. 


E X boc vvario 1ufimitó parvorum ordiue , suuotuit. Pbilofopbis , 
Gravwitatesz effe "vta sufimitó parvam vefpeciu Virtutis cu- 
auslibet. aiu moventis corpus quoddam «velocitate uota menfura ; 
ff ense bac Virtus proizcsat. wobile per diretlionem A O y sta ut 
 Tevipore t ferri polit ab. A ad O , utique ditls temporis particula 
sfinità parvoa dt sllud promoebit. per. portionem. [pati zufinit? 
parvam A B ; (ed znterzm Gravvitas illud deprimet ufque ad pa- 
rabolam A E H , mivatrum per particulam B E. infintté. vasuorem 
:píe BF ,feve 1pfa A Bs. quare Vss Gravvetatis sufiusties minor 
cenfeuda erit Virtute detis proizcsentis mobile per AO , fiquidem 
:Il4 refpondet. effeiius 2nfinttues vzmor , quàm butc , dum utraque 
tempore zufinité paruo, ut aequabiliter operans ,conctps debet , nae 
augmenta «velocitatis , qua tempore 1ufimità parvo dc fib: fuperad- 
dit Gravitas (upra illum 2nfinità exsguumm. cvelocttatis. gradum, 
quo incipit deprimere wzobile , utpotà. znfiuzties enfimità. wesnora , 
«velut. ndhal coufiderauda funt , donec per. tempus finite , (o note 
men[urg fatis adolervertnt , ut jam debeant computari. ldem fe- 
quetur 1n Viribus ( frqua fiut alicubi ) alsorum. geuermm | infini- 
ties varnoribus : nempe fi talis fpecies Gracvitatis , aut. Vis ceme 
fripetg concipiatur , qua corpora acceleret 12 duplicata. ratione, 
temporis , bec compofita cuva eadem Virttte projetizua , in teu 
ports differentia infinità parva dt deprsmet mobsle per B D uaque 
ad parabolam cubzcam , dum Vis gravutatis deprefiffet per B.E 
n[que ad parabolauz quadraticam y 1deoque Vis centripeta dicli ge- 
nevis foret adbuc iufinit1es vosnor V2 gravitatis , propter. morum 
BD finit tes wnorcaa ipfo BE. Szpoilster fi Vss ceutripeta ejus 
rationis frngeretnr , qua acceleraret mobile 12. triplicata. tempo- 
2$ ratione ,. conflat , quód bac, momentaneo tempore dt , oz ntfs 


pur B C ad parabolava. quadratoquadraticam. deprimeret mobile , 
uude 
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ende adbuc snfintttes mrnor pracedenti probaretur . Verima bac de 
sufinttà parois. Ínfoctat. breviter atitgaffe ; ad anfiuitó magna. 
gradum facere comvcmt ,de quibus eadem fermé demonfirabimus , 
ur nofirum propofitum, $pariorumm Pluf[quam sufiuitorum.: concle- 
dere liceat . | | 


PROPOSITIO VII. | 
Quia abfolute Infiitarum quadam eju[dem fuut er- 


2 dius , (9 quamlibet inter. je. rationem. al gnabelem 
babere poffunt . | 

I. Sit enim primó angu- RE 
lare fpatium BCA , lineis 
CB, CA zqué in infinitum — 
productis, per modum in- 
finité longi fectoris , inte- 
riectum , fiat autem angu- 
lus BCI ad ipfum B.CA 
. 4n quavis ratiope affignabi- 
li » ad »: patet, infinitum 
quoque ífpati& interceptum 
1c&tis C B, CI xqué in in- 
finitum protradis cum ipfa - 
CA , futurum in eadem ra. 
tione affignabili » ad » ad angulare fpatium prius datum 
BCA : ideoque hzc abfolute infinita fpatia ejufdem inter 
fe ordinis erunt, & quamlibet inter fe rationem habere, 

poterunt. | | 
| 2. Sit rurfus ( 2» figura fequenti ) parallelogrammum in- 
finite longum B C N F fuper finita bafi CN, & fiat CM 
ad:C N in qualibet ratione. affignabili »» ad » , ducatur- 
que ipfis CB , NF parallela :M E , eritque infinite. lon- 
gum parallelogrammum bafi CM, lineis CB, ME ( xque 
infinite productis cum ipfa N F) interiedum , ad. prius 

pa- 


I nfinitorum &c. — 47 


parallelegrammum B.CN F. 
in eadem  affignabili ratio- 
ne m ad 2 hoc eft fuarum- 
met ba(ium. CM ad CN: 
quod erat &c.. 

3. Infiniticylindri ex con- 
verfione parallelogrammo- 
rum BCM E, BCNF cir- i; 
ca. C B, erunt utiqueinra. 
tione bafium ,qux duplica- : 
ta: eft iparum CM, CN, : 
adeoque in ratione affi igna- ; 
bili » ad z» , quare etiam 
in. figuris folidis vera eft 3 
propofitio :. quod oportue- — |B.  ;r 
tat demon(trare .- 

4. In qualibet: ex iis fi- 
guris , qux. in infinitum. 
ampliantur, ut parabo- 
le , aut hyperbole DAV, 
Circa axem D C, fiat alia. 
figura: D'F G. priori anas. 
losa, ,cujus nempe: ordi: 
natz F B, GC^ad ordi 
natas prioris. AB, VC. | 
fint fenper in eadem rà- B 
tione- quapiam: affigna: cL. 
bili-sad'z: patet; quód. 
fi utraque:cum axe fuo: | 
in. infini:um prodücatur; erit area infinita. CDFG ad íi in« 
finitam: aream. C.D A.V. in ratione ordinatarum z ad »,. 
qux eít ratio afügnabiliss.ergo idem quod prius... 

$. Sed ct folida ab.his genita circa axem infinitum. DC. 
erunt. in ratione: fuarum. fectionum circularium , five ut 
qua- 
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qu«drata inicr & ideó in ratione af(gnabili me 
ad 2» unde 1n his panier infinitis corporibus obünet pro- 
pofito. 

6. Interafymptotos MC,CP ,. CMOOWC Ó 
poíta Hyperbola Apolloniana, MIECUU D a cR 
DG3B, fiat alia huic analoga, | 
PEI cujus ordinatz FN, EM j 
ad ordipatas pons DN, GM | 
fint in quavis aífignabih ratio- |- 
ne z ad z, patet inünita utraque | 
Ípatia NFEIC, N DG B C (utin | 
Hugentianis cap.8. 2. 11. &inQua- 
dratura Circuli prop. 17. oftendi, 
atque infra Epzf. ad D. A. L. A. 
lem. 12. demonftrabitur) fore P!.— 4 
ad invicem in eademmet ratione affignabili: ndis " 
ad z5 quod eandem veritatem confirmat. 

7. Imó et quia femper ordinata quxzvis ME, quantüm- 
vis ipi CP afymptoto proxima , eft ad ordinatan M G, 
ut 2 ad 2 , quidni dicamus , & ipfam a(ymptoton CI hy- 
perbolx FE ad afyptoton C B alterius hyperbolx pariter 
eandem rationem czterarum ordinatarum s ad z habitu- 
ram? Ergo et in longitudinibus abfolute infinitis locum.a 
habere poteft quzvis aífignabilis ratio : quod fuerat de- 
monftrandum. | 

8. Denique et rotunda folida ab hifce fpatiis afymtoti- 
cis circa CN converfis genita funt molis abfolute infinitx 
( poteft enim ex utrovis refecari versüs bafim cylindrus 
aqualis cuilibet dato ex coroll. 18. Torricell. de Solido Hy. 
perbolico) , & tamen affignabilem inter fe rationem obfer. 
Vant uz ad gn quz eft quadratorum , feu circulorum , qui 
ab ordinatis genitricum hyperbolarum , ea rotatione , fiunt : 
xaque 1nfinitz. magnitudines cujuslibet aífignabilis Iatio- 
nis funt capaces: quod &c. 


CO- 
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COROLL. Patet ex dictis ». 4. infinitas afymptotos hy. 
perbolarum non femper zquales cenfendas cfle, cüm ime 
fint ad invicem, utquz in pari altitudinead alteram asym. 
ptoton utriufque hyperbolz ordinantur, five ut inícripta 
ipfarum parallelogramma, vel etiam ut earundem hyper- 
bolarum figurz ,quxà recto , & tranfverfo ipfarum axe con- 
tinentur: quemadmodum & ipfa hyperbolica fpatia funt 
in eadem ratione dicrum figurarum , quz fub axibus con- 
tinentur; qua in re , ut in plerifque alus proprietatibus, 
convenire hyperbolas cum ellipsibus , qux pariter funt ,ut 
axium figurz , notifimum eft Geometris. 


PROPOSITIO VIII. 
Q Uadam rveró, ex quautstatibus abfoluté sufiustss ,dsroerfs funt 


erdiuis , atque alta aliis znfinities majores , aut minores , adque 
fte ullo limite. 

1. St primó Spatium angu- o 
lare BCO, lateribus CB, C MES Ito oom 
CO indefinité produüis in- 
terje&tum : patet, hoc infi- 
nities majus fore quovis pa- 
rallelogrammo infinitz dá- 
taxat longitudinis C B, fed 
finitz latiudinis. C M , aut 
C N, videlicet ipfo BC M B, 
aut BCNFPFP, nam in pari 
omnium longitudine infini- 
ta CB, funtad invicem , ut 
latitudines CO, CM,CN, 
quarum prima ad utramli- 
bet pofteriorum habet ra- 
tionem majoré qualibet af- 
fignabili. 
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2. Sit deindeSpatium CN DIP B, hyperbola Apollo- 
piana DIP ( aliave curva asymptotica, quz cum asym- 
ptoto infinitum fpatium contineat , cujJufmodi eít Con- 
chois Nicomedea, & alie altioris gradus Hyperbolz , qua 
parte ordinatarum poteftates majores funt poteftatibus ab- 
fciffarum ] cum fua asymptoto C B infinité prcedu&ta com- 

B s NM OQ prehenfum 5; & fiat, ut & ad z , ita; 
| NCad CM,tum agatur ME asym- 
toto parallela, quz 1pfi curvz DIP 
alicubi occurret, velut in I [ eo quód 
curva femper fiat propior asympto- 
to, & ad intervallum G P perveniat 
minus quolibet dato intervallo, C M 
vel GE ] atque ulterius protenía , 
fpatium P [ E abfolut& infinitum (.cu- 
jus nempe ordinat PE perpetuócref- 
cunt , dum longitudini 1E in -infms-. 
nitüm minori applicantur, decrefcentibus & contrario or- 
dinatis asymptotici fpatii GP.) comprehendet ; unde fi 
quadribineo IMDN finito, & bilineo P I E. infinito, com- 
mune addatur fpatium CMIP B, fiet area, CNDIB ab. 
foluté minor parallelogrammo infinite longo B C.M E:qua- 
ré major erit ratio parallelogrammi infiniti BCN Pad in- 
finitum fpatium asymptoticum GIN DIB, quàar ad: infini- 
tum parallelogrammum B CM E ;cít autem ad hoc irn ra- 
tione bafium CN, CM, hoc eít,ut » ad z, ergo BCNFE 
ad CNDIB rationem habet majorem qualibet affigaabili 
5$ ad v, & 1deó eft infinities majus eodem. Quod &c. 

3. Quod fi hec omnía fpatia circa C N.O convertantur, 
manife(tum eft , folidum ab apgulari fpatio B C Oanfinities. 
majus fore cylindro à parallelogrammo BCNF, & hoc 
rurfus infinities majus folido infinito, quod CN DIBpro- 
duceret : quare et in corporibus infinitis diverfi infinito- 
rum ordincs obfervantur. : | 


4. Jam | 
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4. Jam veró fi per pun&dum D, inter asymptotos CN, 
cB uanfeant infinitz hyperbolz, nimirum  linearis , five 
Apolloniana D I B, quadratica DER, cubica D HS &c. 
ita ut rationi NC ad CM «qualis fit Tatio MI ad ND, 
ejufdem veró duplicata fit ratio 
ME ad ND , & triplicata ra- 
tio MH ad N D, &fic dein- 
ceps, patet fore in continua ra- 
tioneipfas N DDMI,ME,MH &c. 
ideoque etiam fi punctum M cum 
linea MIEH per ipium tranfe. 
unte , continuó accedat , ac tan- 
dem congruat puncto C, & asym- 
ptoto €CBR S, erunt in continua 
ratione N D ad infinitam C B, ut 
CB ad infinitam CR, atque ut 
hzc ipfa ad infinitam C$, unde va. 
rii o;dines infinitarum longitudi. 
num naícentur , quarum aliz aliis funt inBities majores, 

5. Idem ex infimtis Pa A O M 
xabolis AEH, ADH, ACH "r« "pem 
[ dequibüs prop. 6. egimus ] 
ultra nodum H cum recta 
A H ( que diameter eft qua- 
drati illis circumícripti ) 
productis, oftendi poteit ; 
ducta enim ipfi H O paral- 
lela ML, omnes fecante in 
N,I, K, L&c utinfigura , y 
erit rationis AO,AM,f- 
ve OH, MN ; duplicata ra- 
tio O H, MI ;triplicata ve- 
ró OH, MK ,, quadrupli- 
cata autem OH, M L ,at 

G 2 
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que ita deinceps(eo quód 4 
prafatz axi parallel fint ^ 
ex ordine, ut quadrata, cu- 
bi, biquadrata , altioref- 
que » poteftat: sabfcifarumà 
veeice AO, AM, juxta, 
ejufmodi parabolarum ná- 
turam ) , quare continué 
proportionales erunt O H, 
MN, MI, MK, ML &c. 
idque; in quacunque diftan- 
tia ductafuerit MNIKL, 
adeoque etiamfi diitantia 
AM fit infinita, fiveinfini-- : 
temajor OA:undéetM N m 
erit infini major OH, & fic MI pariter infinite ma- 
jor evadet ipfa MN, & MK infinities major MI, & ME 
ipía M K , atque ita deinceps ine limite: imó & (umptis , 
inter binas quaslibet di£&arum continue proportionalium.» 
fibi immediatas , mediis proportionalibus , alix intermedic 
parabolz. orirentur , diverfique ordines. medii infinitorum.; 
prodirent, inter fuperiüs recenfitos. |. 

6. Sic oítendi poteft, inter fpatium infinitum Nip cin d 
& infinite longum parallelogrammum finitz latitudinis , me- 
diare fpatium parabolicum circa fuam axem confideratum 
(uti & fpatium ab alia qualibet curva comprehenfum , que 


circa axem ita fe in infinitum fuis ordinatis expandat , ut 


ejus tamen tangentes quemlibet angulum cumaxe contine- 
re poffint ) fiat enim ( zz figura [equentt ) angulus BCO ad 
angulum B CL in quavis rationeaífisnabili 5» ad 5: patet, 

quód , ipía CO tangente parabolam. CK circa axem C. 
defcriptam , ejus curvz alicubi occurret CL, velut in K. 
[ 27. t. Couzc. ] & ulteriàüs protenía continebit cum cur« 
va patabolica PK infinite Dioec fpatiuminfinitum ( quip. 


iE pe 


| 
| 
| 
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pe cujus latitudo. femper augetur) 
9 PK L; & ideófpatium angulare B C E, 
quod à parabolico B CP deficit qui- 
dem fegmento CK finito, fed illud 
excedit infinito fpatio L K P, erit uti- 
que majus eodem parabolico fpatio, 
unde angulare fpatium BCO ad ii. 
lud parabolicum majorem habebit ra- 
tionem ,quàm ad aliud angulare BCL, 
ideft, ex conftructione, majorem habe- 
' T ./ bit rationem ad illud , quàm fit quz- 
vis affignabilis ratio » ad 5, quare erit illo infinite majus. 
At,quia recta NKI axi parallela , nedum fecat parabolam 
CKPin K , fedet aliam quamlibet, qux circa eundem.» 
axem defcriberetur , fetis. fingulis ordinatis K M prioris 
ad punctum G in data ratione & ad z, qualis effet CG H, 
fecaret eadem axi parallela alicubi in pun&oF ( 26. 1. Cosic.) 
eidem non amplius occurrens , unde fpatium infinitum re- 
fultabit IFH, finitum verb. CEN, atque utrivis addito 
eodem BCGEI, erit majus parabolicum fpatium BCFH 
parallelogrammo infinito BCNI, & ideó parabolicum.; 
aliud. fpatium BCKP majorem habebit rationem. ad pa- 
rallelogrammum BCNI, quàm ad 'parabolicam aream; 
BCFH, ad quam tamen rationem habet ordinatarum, 
fcilicet »» ad 2; unde primum: parabolicum fpatium fupe- 
rat infinitum illud parallelogrammum ,ultra. omnem affi- 
gnabilem rationem , fcilicet eft. illo. infinities majus , càm 
effet [ ex oftenfis.] angulari fpatio B CO infinities minus; 
dantur ergo diverfi infinitorum ordines, ita ut quxdam. 
fint aliis infiniiies majora, aut minora; quod &c. 
COROLL. I. Higc habetur , infinitum Parabolicum Tri- 
lineum OCK P, quodab angulari fpatio BC OO differt pa- 
. xabolico fpatio B.C P, ex. didtis uam; 6. infinities minori, 
ipfimet, angulari.fpatio B C O: xquale cenferi poffe [ " (0s 
roll. 
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roli. 2. prop. ILI. dummodo qué in infinitum utraque, 
.CO, CB protradta intelligatur | ad modum fectoris OCH ] 
: io os denim recta NK , quantumvis 

| e ———DO  diflante , axi parallela definire- 
| | turtrilineum Parabolicum , jam; 
ejufdem ordinis effet cum para- 
bolica area BCP ( nempe illius 
fubduplum ) non veró illa infini- 
tics majus ; fed tunc longitudo 
C B foret infinities major latitu- 
. ine C N trilinei , quippead hanc 


OH .— eeffet án.ratione ipfius C N.[ qux 


" 4 20v , dnfinita;fupponitur ) ad latus re- 
; &um propofitz parabol& ;.ex generali:natura ipfius. .: 
«COROLL.li.Omnishypers | 5: | (o o 00 0s 
bola EFG circa azem FH in---—- 555 c 
definite prodü&ta; fpatium cone | 
tinet infiniium emídemordinis; |: : 
um [patio angularià fuisafyme - 
totis BC ,'C D contento, imó 
Alli pénitus quale , differentia 
-enim. afymptoticorum fpatio- 
yum BGFE, D.CFG infinite | 
minor eft (ex zzm. 2.) ipfoan- 
gularifpatio, imó tot grada- ^/ 4 
bus illo inferior eft. .— dr ls H ?s 
COROLL. III. Ethinc fpatium cujufvis hyperbole E F G, 
(circa fuum axem FH , infinities majus eft fpatio parabolx 
ad.eundem axem per ipfummet verticem -defcripte : il. 
lud enim ejufdem eft ordinis cum fpatio angulari , quod 
-Dftenfum eft infinite majus parabolico . 
- 'GOROLL. IV. Infuper hinc ratio elucet, cur impoffi- 
,bile:fit Hyperbolen Parabolz infcribere ;aut hanc illicir- - 
-cumícribere,fiwe per eundern , five per diveríos vertices, 
: ut 


bi 


: 
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ut habet Vincentius Viviani Ib. 1. de Mao. &*. Min. prop. 
0; femper enim hyperboia fuapte natura major eft, quàm 
parabola , unde nequit illa intra. hujus fines concludi. 


PROPOSITIO IX 


5 v eser ordeges. Iofiuttormm. itewr ex snfinttts byperbolis 
demonflvare . 

i. Efto fpatium DPRBK ,ordina- 
ta D K unr a(ymptoto CN parallela, '| 
& altera afymptoto. K B, atque hy-. | 
perbola prima five Apolloniana DPR 
infinité producta comprehenfum;tran- y | 
feat veró per ideni punctum D intra, . | 
eafdem afymptotas ala hyperbola, . | 
DXLZ,cujus ordinatarum DK,XG . 
quadrata fint reciprocé,ut abfciffe GG, :: 
K C.à centro C, five utordinate DK; 
GP ad priorem hyperbolam:eruntque: : 
(duda DF afymptoto CB parallela); 
ubique in. cohtinua ratione D K [feu | f^ 
GS]GX,GP.Secetur jam quxhi- || [414 c 
bet ordinata pofterioris hlyperbole , P9 g;jQ.^ 
nempe DX, XG jin punctis O, V ii ) | 
data quavis ratione sad. s, per qua pun&a intelligatur 
tranfire alia curva O V Q ejufdem utique generis cum ipfa 
D X Z:eritquefpatium: K O V Q.B.ad ipfum K DXZB in 
ratione KO ad K D, five z adi, perconftructionem: Por- 
roó,ubi DX Z pervenerit ad. intervallum. L H. zquale ipfi 
OK, xàm debeat. ordinata LH ad ordinatam 1H. hyper- 
bolz OVQ. effe in ratione DK ad OK , ive THad HL, 
erunt in continua ratione TH, LH, IH, & ideó pun- 
&um I erit etiam ad: priorem hyperbolam. Apollonianam 
DP R ; quare fecabunt fe; curve OVQ., DPR in pun- 

mud &o I, 
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&o 1, non amplius fibi occurrentes, eo quód ratio H 1 ad 
ad B R fempzr futura eft duplicata rationis HI ad BQ, 
ut de ipfis D X Z, D PR fe1n pundo D fecantibus diceba- 
tur. Et ideó fpauum K O V Q B ,ad partes B infinite pro- 
' tenfum , majus erit infinito fpauo K DP.RB ( nec enim; 
poruo OVIPD, qua primum fpatium à pofteriori. defi- 
cere videtur , ett in his computanda, quippe undecunque 
finita, adeoque infinité parva refpedtu dictorum fpatio- 
rum , fed attendi debet exceffus Q I1 R abfoluté infinitus, 
ut 22 Scbols0 114. demonftrabimus ) unde minor erit ratio 
fpaui KDP R B ad K D X Z B, quàm KOVQB ad idem fpa- 
uum KDXZB, hoc eft quàm fit ratio quxvis. affignabi- 
his ,4 ad z51dcó que fpatium ab Apol N 
loniana hyperbola comprehentum,eit 
infinite parvum refpe&u fípatii ab hy 
perbola quadratica. definiti, & hoc 
vicilim, refpe&u illius ( licet abío 
luté infiniti ), eft infinité magnum , & 
ordinis fuperioris , five jsx£à defin. V LI. 
eft Plu/guam sufimitum ; quod &c. 

2. Si aliorum graduum fuperiorum 
hyperbolz per idem pun&um D def. 
cribantur, in: quibus cubi, vel qua- 
dratoquadrata , aut alix. altiores po- 
teftates ordinatarü reciproce refpon- 
deant abíciffis, fimili modo demon- 2 rt 
ftrabitur, areas hyperbolarum fupe- B' g, Q- 
riorum infinite majores effe areisinfe- 
riorum , quantumvis jam infinitis, vel plufquam infinitis: 
fupponatur enim D P R Quadratica hyperbola, & DXZ 
cubica, adeó ut hujus ordinatarum cubi , illius veró qua- 
drata reciproce fint ut abíciffz 5 fiatautem , proportionali 
fe&tione oerdinatarum DK ,X G pofterioris hyperbolz, alia 
Cubica byperbola O VQ 5 eritque fpatium. K O V Q8 ad 

| jpíum 
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ipfum K DX ZB inrationeK O ad K D, puta z ad zz. Po. 
nejam, curvà D X Z. pervenille ad intervallum L H ,quod 
fit ad HT, vel KD, ut quadratum K O ad quadratum ; 
K D, five ut zz ad :msoccurrat autem hypeibola quadra. 
tica DP R ipfi ordinate H L in puncto I:eritque H Equa. 
dratum ad H L quadratum in ratione compofita. ex. qua. 
drato H I ad quadratum. K D [. five ratione cbbi HL. ad 
cubum K D, cüm utraque ratio 6t reciproca abfciffarura 
CK, CH) & ratione quadrati KD ad quadratum HL, 
aut cubi K D ad quadratum HL duc&tum in alüitndinem 
K D; qux duz rationesconflant rationem cubi H Lad. qua- 
dratum HL in KD, nemperationé HL ad KD;adeft ex cosffr. 
quadrati K O ad quadratum X D. Cüm itaque H1 qua- 
dratum ad quadratum HL fit ut quadratum. K Q ad qua- 
dratum K D, patet ipfas K D, L HynO, &I proportiona- 
literfecari,adeóque punctum I pertinere ad cubicam etiam 
hyperbolam O V Q, quz proptereà fecabit ipfam D'PR 
in I, nec illi amplius occurret, eo quód femper futurum 
fit quadratum BR ad quadratum HI, ut cubus B Q. ad 
cubum H I ,ut antea oftenfum eft;quarefpatioum K O1Q Bj 
ad partes B infinité protenfum, majus erit. infinito fpatio 
KDPR B, ut fuperiori numero concludebamus , adcóque 
major erit ratio KDXL ZB ad fecundum, quàm ad pri- 
mum , ad quod tamen effe poteft in quavis affignabili ra- 
tione DK ad KO, five » ad » 5 unde liquet, fpatium. s 
KDXZB infinité adhuc majus elfe pano K D P R Bab hy: 
perbola quad ratica comprehenfo, licet plufquàm infinitum 
hoc ipfum anteà deprehenderimus. Quod &c. 

5. Et fi quxlibet 1pfarum G P, K D poteftates ab expo- 
nente e indicatz reciproce refpondeant abícitfis, ordina- 
tifve alterius hyperbolz G X, K D ad. poteftatem unitate 
fuperiorem elevatis, femper his ipfis ordinatis in V , & O 
propoxtionaliter fectis , cutvà Q V Q. occurret. priori hy- 
perbolz D P R in 1, ubi €orrefpondebit ordinate po(te. 

H : 


Iio- 
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xtoris is hyperbolz. HL, quz fit ad K D,ut poteítas e ipfius 
K O ad potettatem fimilem apfius K D, ' unde LOROUHBIRIE 
f:mper precedens argumentum; idque 
generatim fic oftendetur. Sit K D — a 
& hyperbolz D X Z ordinata! quxvis - 
GX,:aut HL ponaturzy, que fi | 
proportionaliter: fecenturin O,V perg 
curvam O'V Q. in ratione ad 4,0C- 
currat hzc curva in I alteri hyperbo- | 
DPHR, cujus ordinata quxvis. GP, 
H: | - 5 ergo » concuríu H fiet pes wis 
1 ice 


j3 eftque. - ad at. 

o8 2M l^! 

ut y& ad gu , ergo ad a^, r^ 
UST E &wwy ei — gg qq rtt ; 

A rurfus QARTLT pery 4*, ds B'gQ^ 

5t aa czomt y,indeque y ad 2 , ut st na d 

ad zz , nempe ut poteftas e iplius KK O ad fimilém ipfius 
K D poteftatem; Quod &c. | 

COROLL. L. Hi1nci con(tat, omnes | hirgerbólas ilcidil 
gradus fupra Apollonianam vei Plufguam — iuftaitas jaxta 
V Valiifit appellationem, & do&rinam cenfendas , utpote 
infinities majores areis hyperbolicis ordinariis ad afyimpto- 
ton reíe&tis ::& quantumvis proportionali augmento; aut 
decremento fingula:um ordinatarutm., augeantur ifi&., 
minuantur illz , numquam hyperbolas unius generis poffe 
cum hyperbolis alterius generis comparari. 

COROLL. II. Confequens etiam hinc eft , in Arearum 
dimenfione non fufficere , ut quadam illarum abfolute in- 
finitz demon£rentur, fed amplhüs requiri, ut oftendatur 
ad quem: infinitoram: ordinem , aut gradum pertiueant: 
Quod-facile eft , obfervando ad- quod infiniti aliunde noti 
genus rationem affignabilem — poffint ; Verbi gratia, 

Spa- 
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Spatium , àConchoide Nicomedea cum afymptoto conten. 
tum , infinitum eft ejufdem generis cum Spatio aíympto: 
tico hyperbolz Apollonianz , cui comparari poteft ex prop. 
2r. mofirs libelli. de Quadr. Circ; (9 Hyperb. Item fpatium à 
Quadratice Dinoftrati ultra quadrantem continuata, & 
ab ejus :afymmptoto';comprehenfum', ad eandem claffem . 
.fpe&tat j:ut'ex. ejus comparatione'cam hyperbola Apollo. 
niana, quam alibi exhibebimus ,'conítáre poteft; Spatium 
quod curva Logarithmica, & recta ad ejus afymptoton., 
parallela interiicitur, ejufdem ordinis eft cum parallclo- 
grammo infinitz longitudinis, fed infinities minoris, quàm 
fit afymptotus Apollonianz hyperbolx. Spatium liyper- 
bolicum ,citca axem infinité productum excurrens , ejufdem 
ordinis eit cüm infinito fpatio angulari. Aréa Curvx, qux 
ab Infigni Geohtetra Hieronymo Sacherio in Neoffatica lib. 
3. p". 10; infihita demonftratur , ad afymptotici fpatii, 
quod Apollonii hyperbola complectitur , claffem pertinere 
imó ad ejus diméhionérelerri oftenditur : atque xà delis. 


ew OO|HO LO ON IE 

Porte auteva Vn borum. Spattorumm "comparatione ' [npponerc 
eadem xque infinite i» lozguta protenfa , aliàs Infinitum 
erdinis inferioris agnari poterit Infinito [pperioris ordins ad 1n- 
finitam longitudiuexn iuferioris: gradus , [eu priori. ivfimitiés wai. 
worev) applicato ; Caium eum pati A[ymptotscums! byperbole 
Apolloniana fit! infinitum , utique aquiroalet parallelogramits rh. 
a MN multitudine infimitis , qua fi ad parem latitudinem com- 
onautur efficient utique parallelogramwum sufimté longum , apfi 
byperbolico fpatio aquales [ed bac spfa sufimiti | parallelogzansms 
longitudo ^ snferioris: ordinis erit , fre: ufeuities wimor sufiuita, 
Jougit ndsne fpatzi byperbolie: |: unde non: enrum y quód boc modo 

Jenl uiraque. fpatia adaquentur 0000 M thy cV NOR 
s comparaudo Pp ivfesiro longum , 26 fre 

I 


óo0  -Delnhntis! 
byperbolicum dfpateiam., quanlabet exi&na fuerst: pural/elograum: 
latitudo. [enzper, ex demovfiratis, erat parallelogrammnva 1nfintties 
xus [patio byperbolico; quod ipfi a[yvptoto: adracet : 3demque,, 
satelligas a alor inn que VHATUELA TIAS sdisqor: pep ard 
d10kg. ! 
-COROLL. I Unde ddhde: firn infinitam afym- 
toton Logarithmimicz, feu.Logifticz; infinite minorem effe 
infinita afymptoto. hyperbola. «caen Nam quia, 
Logittice. Q R S. fubtangens 
G T eit ad quamlibet axi pa- 
rallelam, P R; adeoque & qua-. 
dratum T Gad rectangulum 5. 
TG in PR, ut rectangulum: 
hyperbolz infcriptum KOPB. 
ad Ipatium hyperbolicum QR. 
O? ( ordinatis QR , P O in-- 
'terceptum.) e cap. 6 Huge- 
uta. n. 6. fit, ut fi parallelo. 
grammum hyperbolx infcri- 
ptum cquetur quadrata TG, 
etiam ípatium quodvis hyper- 
bolicum. OP. O R zquetur T G 
in PR, adeóque totum infi- . 
nitum Spatium hyperbolicum A.R QR A roule: re&tan- 
gulo. ejufdem T G 1n afymptoton Logiftic infinit? produ- 
&am B G ; Quare, ex precedenti, erit longitudo idem 
infa minor longitudine alympoui. ypehalion ^a 


ad, 


$CHOLION LE 5 
ps Mb ebfervattone dique eff , Spatia quts afymptotica fini- 
ta y longitodini quidem infinita adtacere: , (ed. aufinttà: femper 
Witor? , quàm frt a[ymptotus byperbola. Apolioniate s Nam d al- 
ftores ipee U in figura — J AEDF B... qua. parte ad 
a[ym- 
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a[ymptoton C 4. fpatzuva finitum comprebendauz ,. uf ymptoton in- 
finit? vaimoreva quim fit hyperbole afymptotus , obttuent y eo quàd , 
cim fit. fewper. et media enter K D', eg y erit exam af yupto- 
t55 C A byperbole. quadratice £D F , 494 parte fipstam. area: 
definit , ada[ymptorom CA. by- | NM 

bole Apolloniana: g.D.G. jan: m pp 33€ 
pertola Aj gDG, 3 
rattone- minori qualibet. data, x | t03t04 
qualem babet: K Dad prioreva NN 
C A, que proportione mediat 
sizter KD ,Cv poflremam C A5 
altioresque byperbola, qua pav- 
£e fixitam aream adbuc wituort 
eum a[ymptoto comapreheudunt , 
babebunt, eadeusvatzoue, a[ym- 
pfotos adbwe  aufitties: imrmo- 
ves. , fiue ad suferiorem grae - 
dum infinttatis confiflentes. $£« 
witliter 12. Ciffotde. , $n: Corres. 
lata quadkantis', alisfoqué cur- | | I 
«vts a[ymptottcrs , finitam are T TINI 
comprebendenttbus, ob/erctave. erst., infinitü a[ymptoté longttndeuev: 
enfinities: vosnoren: effe: aymptoto byperbola Apolloutana. 
COROLL. 1V. Hincetiam elici poteft. mo- P 
dus inveftigandi, quando Spatiumquoddam ||. 'N 
afymptoticum: ArooG aream finitam: com. P4. 
prehendat ,quando veró infinitá , vel adhuc: 
plufquam infinitam , refpectu ordinarii. loci. 
hyperbolici. inter afymptotos. Jacentis;,. in« 
tercipiat: $i nempe fpatio: ArooG-: fiat: re- 
ciproca figura Á 22r, cujus fcilicet ordinat 
f 4 contineant cum ordínatis rorectangulum 
eidem conftanti. quadrato zquale.; nam fi 
tangens 2b hujusfigurz reciprocz quzra- | 
tur, & ejus generalis expreífio referatur G 
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ad verticem À , conítabit certé, an ibi 
tangens AB fiat ordinatz a paralle- 
la, an veró cum ipfa concurrat, in di- : 
ftantia finita ab axe Ar, an autem cum 
ipfoaxe Ar penitus coincidat ; & in primo 
cafu Spatià A rooG finitü erit; in fecundo 
infinitum: in tertio plufquàm infinitum. 
Innotefcit autem ratio tangentes ducendi 
ex dictis coroll. 2. prop. V. unde generatim 
liquet,reciprocarü figurarü (emper cquales | 
fore fubtangentes, ad oppofità pasté acci- 
piendas. 


SCHOLION IL. uitio an 


Nfinitum effe Spatium R 10, quo f oiadsi Pu rni extra. 

primam exorbitat , fic ofleudeuus. Dnus. byperbola, asrid 
2a , fen laearis 1 K Ry, e quadra. Un "E 
Za 1 Q., per zdem pun&aum 1, m. € r7 
Jer ea]dem alyptotos C A , C B, 
fent. deferspta .. Ordenetur quales 
BROT-fecans lineas wt im fi-. 
gura. Decatur a[ynptoro C B. pa 
rallela R G , occurrens dn: G. reta. 
IM | faugenti priorem. byperbolam., ^ 
4 panum 1; & dutla RP, tau- 4L. 
geute ejufdem ad poucium R ( que 9 
produtla alteram | tangentem ferie ^ 
in V y acceptoque 32: eadeve. prima 
byperbola quamvis proximo puuilo x, 
per 3lind agantur coordmatis paral- 
lela brq, t5g5 ae. juutia. CT fe- 
caute primam: byperbolam 1n K , com- 
pleautur paralleiogramma C O K X, 
5 Rb; A I FEC . Jam propier A 1, ? 
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five CH ad C B, ut BR y ffve HE ad C A vel BT , erit pa- 
rallslogrammum C H E L file ipff C B T A, adeoque circa ean- 
dem diametrura CT. coufiiet 5 quare ^ CT. eret. diameter by- 
perbole R K IL, ut pote bifecans [nbten[am RI, qua altera dia- 
eter eft parallelogrammz E RT 1, quare eadem CT per tan- 
geutium occur[um V. tranfibit: ex 29. 2. Conic. Pratereà cim fit 
AC, frve BT,ad KX,ut BC adCX,frve ut KX ad BR erunt 
BT,XK BR dm coutinua ratzoue , &^ BT vel HI ad tertiam 
BR, ut quadratum. prima. H [| ad qnadrazum medie X K; 
fed ex natura byperbole fecunda, ut HI ad R B, ita c qua- 
dratum H Lad quadratum B Q,, ergo X K aquatur BO, 1un- 
&a Q KO erit a[ymptoto parallela. Cim fit autem G F. (qua ipft 
R Q. parallela ducstur ex punto G, Q' àtangeute RV. £u punilo 
FE ligitatur : uec entia femper cozncidez G F. eua. ordinata K X , 
st hoc loco Sculptor expre]tt ] wainor femper ipfa R Q., metzente 
sntervallum parallelarum RG ,| Q.K 5 confequeus eff , ut. eaajor 
fft vatzo K OQ ad RG, quam G F ad eandem  R G, «vel ( ob fr- 
eilitudinem triangulorum FG RJ, RBP] quàm RB ad B P, 
aut RS ad Srs sdeogme majus. evit. vellangulum: Q, R. 12, 
S r (nempe elementare [patium Qqr R) reclangulo G R za R8 
( nempe fpatio RxgG )s quare Q* totum bilineum Q IR. was 
405 ertt. trilineo R 4M P:quod cim fit infinitum (| ob sufinitatem 
a[ymptotict [pats prixaa byperbola ]: patet. à' fortiori sufiaitum 
fore & bilinenima Q. LR 5 Quod erat Wemonflrandum. 


^PROPOSITdEOauM: 


e. rio) If ritum , idemque iufimities waiuus  Asymptotsco 
— Spatio Apollomiang Hyperbole , reperire . ^ 
Ne quis fu(picetur, fpatium afymptoticum hyperbolz 
Apollonianz minimum 'effe omnium infinitorum fpatio- 
rum ,quia nullam ha&enus aream novimus infinitam , que 
aut ejufdem, aut fuperioris gradus non fit ad predictum 
fpatium : libet hoc loco aream defcribere;abfoluteé ur 
inii 
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infinitam, fed infinities minorem di&o afymptoüco ípa. 
tio Apolloniano: ex quo facile erit. fimiles areas adhuc 
infinitics minores excogitare , & affertam varietatem or- 
dinis Infinyorum jzee.sllo ligzite (ut prop. V4LI. prediximus ) 


admittendam oftendere. 
Inter afymptotos C I, 
C V. defcriptafit hyperbo- 
la Apolloniana QA2T, 
abícindés primam ordina- 
tam Q I equalem IC; & 
fubtangente Clagatur Lo- 
garithmica LEe ad axem.» 
CP, cui parallela pofita 


IH, fiat ad axem IH pa- 
rabola I Gg , cujus latus 


reum fit duplum ipfius 
CI, & productis ejus or- 
dinatis GH ,g P ,logarith- 
mice occurrentibus in E, 


e, ejufque ax1 in M,m, Ll 
agantur ad axem paralle-- 
le EDA ,eda;tum ut re- 7 


&angülum ex ME in HG 
adquadratum CI, ita fit 
eadem C! vel IQ ad DF, 


ac per omnia puncta F, f 


UO 


uS 
ai 
4 

LY 

/ * 


M 


4 


» 


fic determinata tranfeat curva OFfS.Dico fpatium binis 
afymptotis parallelis IO , CS, curva OFfS, & recta CI 
comprehenfum , abfolute quidem effe infinitum, íed infi- 
nities minus fpatio hyperbolico CIQA4T. 

Facta enim D B zquali H G , itemque 4 quali bg, at- 
que ita femper, oriatur hinc alia curva IBo X ; fintque, 
AFBDEHOG, afbdebg infinté proxsimz: erit ipfarum 
B D ,5d differentia 2 R ,ex conftrudione, xqualis differen- 


tix 
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tie L g correfpondentium HG, 2g; eritque BR ad R/, 
ut BR ad Lr, nempe 1n ratione compofita e& BR, feü 
D4 differentia ordinatarum Logarithiice, ad H b,five Mz 
differentiam axis ejufdem, & ex M», feu GL differentia 
axis parabolx ad L s differentiam ordinatarum ejus; e& 
autem ex eeroll. 2. prop. V. ptitta tatio equalis tatiotii or 
dinatz M E ad fubtaugenten M P vel GI, & rátio altera 
zqualis rationi. fubtangentis parabole , feu dupl& 1H ,ad 
HG, vel duplz H G ad latus rectam , aet fimplicis HG, 
ad CI femiffem lateris reci; ergo BR ad RÀ eft it ratio- 
ne compofita ex ME ad CI, & HG ád CI; fcilicet üt 
rectangulum ex M E in HG ad qtiadratüm CI, hóe eft, 
ex conítructione, ut CI, vel 1Q ad DEP düaré extrema. 
rum rectangulum ex FD in BR (quód cft idetn éüti foá- 
tiolo infinite parvo P Df, per coroll. 3. próp. V. ) &quabi- 
tur re&angulo mediarum 1 Q vel GI in KR ^5 quod cürrio 
ubique perpetuo obtineat , manifeftum eft, totüm fpatium 
SfFOIC, ex oninibus areolis elemetitaribus F Df ág- 
gregatum , equari rectangulo ex IQ. vel CI in tótáth 
afymptoton C X , qux omnibus differentiis R b. órdinátá- 
rum zqualis eit: adeoque cüm C X fit infinita , utpoté xqtia- 
lis ordinatz parabolz ad infinitam diftantiam à vertice, 
patet, fpatium illud S£ F OI C re&angulo infinito zquale., 
probari, & fic effe abfolute infinitum: fed hyperbolicür 
fpatium CIQ AT zquatur rectangulo ex eadetn EC) , vel 
CI in totum axem infinitum CP Logaritlhimicz ( nam,ex 
cap. 6. Hugeutanorum n. 6. fübtangens CI eff ad. qaamli- 
bet DE parallelam axi Logiftice , vel dieas C I quadratüm 
ad CI in DE, ut parallelogrammum hyperbole infcript& 
C D A, quod equatur quadrato CI, propter Q 1 zquilem 
CI, ad fpatium hyperbolicum A QE D; quod esinde équa- 
bitur in hoc cafe rectaugulo ex CF im. D'E, adeoque to- 
tum fpatium afymptoticam fiet aiqualé réctangulo ex CI 
in totum axem CP ) erit ergo fpatiudi CIC) & T. ad fpa- 
I Jotuih 
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tium SFOIC, ut infinitus axis Logarithmice, vel para- 
bolz,ad infinitam ejus ordinatam, five ut hzc ipfa infini- 
ta parabolz ordinata ad fuum latus reum ; adeoque in 
ratione majori, quàm quzlibet affignabilis , quaré inventum 
eft fpatium abfolute infintum, fed idem infinities minus 
afymptotico fpatio hyperbolz Apollomanz . Quod erat &c. 
"COROLL.1. Hincobi- p 
terpatet, curvz IB fub- — Isi 
tangentem KD eífead or- |: 
dinatam DB, ut recan- jx 
gulum ME in HG, five, | 
N CDB , ad quadratum 
CI: in hac enim ratione, 
vidimus effe differentias 
BR, Ré, quz funt fub. 
tangenti, & ordinatz pro- 
portionales ex fupradictis. 
COROLL. 1I. Unde etia 
extenfa tangente K B ad 
afymptoton in V , erit pa- 
riter BN ad. NV ( feu fum- 
pta communi altitudine, ^ | 
NC, rectangulum NCDB. "917 ys 
ad re&angulum CNV)ut | // 
 xectanguülum NCDB ad A 
quadratum Cl;quarequa- — [P Í 
dratum CI equabitur CN V | | 
redangulo, & fübtangens N V xquatur con(tanti quadra- 
to CI, divifo per abíciffan N C , ideft reciproca cft ab- 
Íciffe NC , aut dicas zqualis ordinatz in pun&o. N ad 
hyperbolam TAQ, ufque dum illi occurrat , continua- 
tan), quippe quz pariter ejufdem N C eft reciproca. 
.-COROLL. III. $i quis ex pun&o B. duceret curvz 1B.À 
perpendicularem, foret fübnormalis, poft ordinatam BD 
in 


! : Bot | 
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in ipfa DC produ&a ab hac perpendiculari refeQa , xqua- 
lis ordinatz D A hyperbolz: etenim eft VN ad NB, ut 
BD ad DK, vel ut przdi&a fubnormalis ad ordinatam 
BD feu.C N , adeoque rectangulum extremarum VNC 
[ hoc eít, per. pracedeus. corollar. quadratum CIQ , vel re- 
&angulum CD A ,ob hyperbolam ) aquatur re&angulo 
mediarum NB, vel CD 1n fübnormalem , quare eadem.: 
fubnormalis zquatur AD ordinatz ad hyperbolam. 

COROLL. IV. Unde ampliüs oftendi poteft, fpatium.; 
hyperbolicum A QI D zquari dimidio quadrati ex ordi-- 
nata BD: pofita enim CD-— x, D Bz y, & dicta fubnor- 
maliz perit » ad y, ut dy ad dx (nempe ut Ró ad RB) 
quare pàx [ five, ob p AD, fpatium AD4Z24] — 94y :— 
dimidio differentialis 2575 , quz ex Scbol. prop. V. ett diffe- 
rentia quadrati yy; & ideo, integrando, totum fpatium 
AQID zquatur dimidio quadrati BD. Quod & hincex- 
peditiüs patet, quia ex often(is in demonftratione hujuf- 
met propofitionis, fpatium hyperbolicum AQID zqua- 
tur rectangulo ex Cl in DE,vel IH , quadratum autem 
BD, vel HG,ex natura parabolz, xquatur rectangulo ex 
eadem IH in duplain CI,quz eft latus rectum ,ergo idem 
fpatium hyperbolicim A Q I D eft dimidium quadrati 
HG,vel BD. | 


SCHOLION 


Anifeflum eff , curvam I Bb effe Losaritbaicam quadra- 
Hcam , ex earum genere , quas Hugenianorum cap. 1. 
D. 4. indécavii , de quibus ( egregium traiiatum , genesi à uo- 
bis perbumanster. accepta , con[cripfit infiguis  Geometra Lau- 
rentius Lorenzini , 4wem stinuam cum alis traílatibus, res 
geometricas. accurati]mó ,. v profundifemó illuftramtibus , 13- 
pis aliquando committeret | Entmneró patet , quód ciu 1m prima 
Logaritbinica IE e fit ratto IC, M E. ad rationezma 1C, me, nt 
I 2 GV 


De Infinitis 

CM ad Cm , wet IH ad 
lh: eujus ratzouss [nbdupli- 
eata eft ratio tp]arum HG , - 
hg, (e« B D, bd, patet fo- 
te BD ad bd, frve NC ad 
nC,:n fubduplicata ratione, 
eus, quam babet ratto dua 
(um Cl, NB ad ratiosem 
duarum C I,nbj ant sllam 
tationem ad bauc effe,ut qua» 
dratum diflantia C N. ad qua- 
drkazum diflantie. C.rn. Semi- 
Ier, fi. loco parabola. quae 
dratws 1G g pofta fuffee 
altersus alzzores ordsnis. para 
bola , ex eins ordrmatarune, 
HG trantlatione z$. D. B, 
orta fuzTet. altsoras. adbue on- 
dias: logaritbmaca , eya[gue a 
gaugans C alie fnntlsones fe- 
eitly: duvefltgateong: detege- 
rante , i 


PROPOSITIO XE 


Uadratica byperbole cum Apolloniaua fpeczaltor comparatze , 

ad cjus altiorem zufiuitateva devion[lvandam. E 
Sit inter afymptotos RC A [ «t a figura fegaeuté ]. per 
angulum P quadrati R P A C defcripta hyperbola Apollo- 
ni:na PK V, & hyperbola quadratica PQ Y, in qua fit 
SQ ad R P,ut quadratum, R G.ad quadratum. CS , vel ut 
quadratum SK ad quadratum R P , adeoque tres SQ, SK, 
RP fnt perpetuo proportionales; defcripta (t etiam ad 
axem AC T Logiftica RBG, ad pastes-.G. decrefcens, cu- 

jus 
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jus fubtanges TD L. TL | | 
equetur CR: itéq. E | | | ? 
fadia CH zqua- 
li GR, ponatur 
HNL continua- 
tio ejufdem Logi- 
fticz, quz ex R 
ad partes AP ex- 
porrigi debebat , 
ad eaídem partes 
afymptoti CT re- 
flexa, & eb ver-— . ^ 
süsinin&nittumíe . — ^ MA 
expandens. Itaq. E FR. Alov log a0: 
ob. zqualem , imó eandem ais. portionem CD, ordinatis 
BD,CR,8& CH, DN interceptam; erit femper D B ad 
CR ,ut.CR vel CH ad DN, (ed etiam ut DB vel CS 
ad CR, ita in byperbola Apolloniana R P ( vel CR. aut 
CH) ad SK, ergo DN. xquatur. femper. cozrefpondentit 
ordinatz hyperbolicg SK faf&taque 4554 infinité pro. 
xima priori; cüm fit SQ ad SK , "ut, SK ad. RP, vél üt 
AC ad. CS, vel ut T D ad: D B, yel ut B6, aut DZ;ad 65 
vel :S, erit redtangulum extremarum QS» zquale rectans 
gulo mediarum , (fcilicet SK, vel. N D in D, & fic fenis 
per, unde fpatium hyperbole quadraricz SR P Q per. cox 
roll. 3. prop.V. atquale ofteridetur: correfpondenti-fpátio Lois 
gitico N HG D; fed! ex o&enfis zw dewionfi ratione prop. opra- 
eed. V en coroll. 3. prop. 1X. Spatium-hyperbolicum. 8& R P. 
zquatur re&angulo! ex. CR inc loganithauti) C 8, feilicet 
in BS., hoc eft ,,du&a H MI afymptoto patállela , zquae« 
tur rectangulo correfpondenti. CHMD, ergo fpatia SRPQ 


SRPK funt femper.ad invicem ,, ut. NH CD ;MHCDs- 


& ubi pun&um S cadit in C , erit totum! fpatium liypérs 
bolz quadraticz C R P Q Y ad fpatià Apollonianz CRPKV ,, 
vmi : ut 


3 


Y 
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ut logifticum [use 
tium T CHNL 
in infinitam am- 
plitudiné T L in- 
fimtz longitudi- 
ni CT reipon- 
dentem diffufum, 
ad re&tangulum» 

infinite longum. 
TCHI $ fed illud | 
eft intinities ma- 

jus hoc, nam ex 

ipfo fecari pofsüt 

quot quis volue- 

rit xqualia- déBenputini infinite lónga TC H I, IM ZE, &c. 
ergo & Spatium hyperbolz:quadraticz. C RPQ Y eft. infi- 
nities majus fpatio Apollonianz hyperbolz. abíoluté ipfi 
nito CR PK V , adeoque jure potuit à VVallifio P/s[quatm 
aufimizum nuncupari . Quod 'erat &c. 

COROLL. 1. Cüm ex soffris Hngenianis dapi 3. 5. 6. Spa- 
tia Logiftica zqué alta N DCH,BDCR fint ad invicem, 
ut homologz: ordinatz: CH ,- Bb; fivé ut rectangulum.» 
CHMD ad re&angulum C DB S; '& permutando fpatium 
NDCH ad CHMD, hoc eft , juxta hanc propofitionem, 
fpatium SR P.Q ad SRPK, verit; ut fpatium. OSEE RM 
BDCR ad infcriptum re&tangalum CDBS. 

- COROLL. II. Extenfa tángente T B ufque ad CR in X, 
quoniam ex dictis Hywgenasor. cap. 7. 8.3. & cap. 10. n. 8. 
ie&ángulum CD'BS zquatur rectangulo füubtangentis D T, 
vel CR in SX, & fpatium BDCR ex slide dithss eap. a. 
2.3. (7 cap. 8. 5. 14. zquatur rectangulo ejufdem fubtan- 
gentis in'S R erit itaque pati Fig phe Ípatium.» 
SRPX utSXaád SR. ^ 

(ocupa Ill. Unde. rurfus liquet, integrum fpatium.» 


hy- 


Inhnitorum &c..— 7:1 
 hyperbolz quadraticz C R P Q Y effe infinities majus fpa. 
tio Apollonianz CRPKV , adeoque pls(guam snfinttuni, 
cenfendum ; etenim ubi 3 cadit in C: tum recangulum.s 
CD BS evanefcit, aut faltem fit infinité minus fpatio in- 
tegrx logiftice T CR BG, feu quadrato fuübtangentis CR: 
tum ipfa SX evadit infinité parva refpedu S R , qux tunc fit 
CR; undé fpatiü hyperbole Apollonii CRPKV, evadat infini- 
ties minus fpatio hyperbolz quadr;ticez CRPQY neceffe eff. 
COROLL. IV. Rurfus, quia fpatium SR P Q ad SRPK 
oftenfum eít effe, ut NDCH ad MDCH; eft autem. 
NDCH zquale recangulo ex fubtangente logiftice CH 
in MN, erit primum fpatium ad fecundum , ut N. M ad 
MH; fed NM ad MH potet(t rationem habere majorem a 
qualibet affignabili, fi concipiatur accedere magis , ac ma- 
gis pun&um S ad centrum C, adeoque ab eodem C magis 
ac magis recedere ordinata logiftice D N, nam M N ultra 
tangentem HZ, qux ad angulum femire&um ZH.M, five 
H AC inclinatur,in immenfum exícrefcit , unde. ratio N.M 
ad MZ, vel MH ,femper fit major, prout (juncta NH) 
fit femper fine limite major ratio HC ad.Ca; ergo NM 
evadit infinities major, quàm MH , ubi punctum S cum.» 
pun&o C convenerit, & ideo fpatium CR P Q Y erit tunc 
infinities majus iplo CR.P K V , ac proinde plv[guam sufrus- 
t4 hac etiam ratione coligitur. |... "e 


SCHOLION. 


H X offeufis.su bac propofittone ,quód DN. ordinata frgure HNL, 
a fft femper sqnalss corre[pondents SK , ordenata byperbola PKV ,,. 
collggstur. expedstus. modus generalis defcrsbeuds data cuilibet figu- 
r2 RBG [uam Reciprocaon HNL : de[crzpta euim byperbola: Apol- 
loniana PKV, quia femper retlangulum CSK aquatun sp C RP, fit, 
at fad punila D, C oráznentur :p[g DN,CH aquales re[petitvé 1pfis 
SK , RP ,utiqueetiam retlangula NDB ,HCK aquentur , adeoque 
fgsra HNL evadat Rectproca 1pfius RBG. PRO. 
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I Dems oliter rurfus, ad ablundantiorem fcientiam , demonffvave . 
hídem pofitis, ducatur C K , conveniens cum R P. pro- 
ducta in 3, & jungatur 5 Q occarrens afymptoto C A in, 
ser AQ A. "45 éritque R3 ad SR, 
hui c2 | ^y utRCad CS,ut SK ad 
Q7 RP, veut SQ ad SK; 
| ^v igitur zquales erunt K 2, 
less. s unde 3Q4 erit afym- 
á ptoto R SC parallela ,cui 
7 per K xquidiftans pariter 
C» |05oUfàt 70K 85 Jam veio ex 
x ribdad $0000 ev 7C Idemonftratis eap. 8. Hege- 
riii Bm AO HIR, n habiti as. SOME pA Od OBSS 
infinit& longum , ab Iryperbola quadratica P Q ad^ partes 
'a(ymptoti S R versüs X mfinité producta comprehenfum, eft 
fiuitz quantitatis , & femper zquatur inferipto rectangulo 
. "eidem ordímatx adiacenti, nempe RSOPX zquatur CSQ4, 
& folum R PX zquatur CRP A,vel huiczquah CSK.8; 
$deoque utriufque differentia , nempe fpatium SRPQ zqua- 
^ tur refiduo $4QK , vel. zquah: complemento S K4 R, 
quod eidem latitudini SR adiacet cum fpatio SRPQ. , fed 
longitudinem habet zxqualem applicatz correfpondenti 
SK hyperbolz Apollonianz, atque ita femper; ergo ubi 
congruerit SK afymptoto C , fiet integrum fpatium » 
€RPQY zquale rectangulo ez CR in afymptoton hy- 
:perbole Apellonir CAV;sed hoc rectangulum, ex prop. V LII. 
2. 2. eft imfinities rhajus fpatio asymptotico hyperbolx 
Apollonit , ergo fpatium C R PQ Y quadratice hyperbole 
eft mfinities majus dicto fpatio Apolloniang -hyperbolx, 
nude a CL VValhfo jure Plefgudmr Inflastum dict potuit. 
Quod eae ae co : | | 
ex^ 435 2 CO. 


 Infimtorum&c. — 7: 

COROLL. 1. Exquo fpatium SR P Q oftenfum fit aqua- 
le zectangulo S K 7? R ,ablato communi SR P E K,ent KEQ, 
-cidpfi KEP, & appofite conmunt 3E Q5, fiet PEQ, 
quale K253Q. — — | | 
J COROLL. H. Unde & fpatium $RPQ ad PEQ 3 erit, 
ut$8KQ4ad ?; KQ53, nempe ut CS ad SK , & compo. 
nendo,R SQ 3 ad PEQ 3 erit,ut CR ad R S,ac pes cori- 
vetionem rationis, RSQ 3 ad SRPQ, ut CR ad C3. 

COROLL. Hl. Quia veró fpatium SKPR — xcctangulo ex 
CR in logaritmum CS ( vwde fig. pag. 70. ) ncmpe in SE 
ex «eroll. 3. prop. IX. erit SK PR ad SQPR in ratione, 
«ompofita ex CR, ve] RP, ad SK, &ex logarithmo €$, 
nempe $B, ad SR , 1deft in compofita ratione ex SC ad 
CR,&SB ad SR , hoc eft ut rectangulum LogsMticz 35- 
fcriptum CS BD ad rectangulum ex Ck in KS, five ad 
kogifticum fpanum CD b.K : qnod confonat jam ottenfis 
eoroll. ». prep. yxaced. unde ruríus eadem inferri poffant, 
quz deinceps in fequentibus corolaris demonftisata. funt 
de sitsers 1ufustatre hujus fpatii. 


S5€CHOLIO:N. 


! Alleuws wultsplicster probarosmus. diveorftateu ordinis In- 
H fiwstorum à Varignonsa coutrorvenjows ,. 2dquo 20$ argnmen- 
ps5, quibus [nbeffe poffe ballucsmationem , de famenda expreffyone 
fpatsormm: eymjacoda od. contuarias partes , oumtuó won video y bac 
enimuer execptiouo Vir gravvil]|owns s[urefl adcensus V Valizfmm, 
fesleeon. spfnmr non: abferruafie , vegatiumm vvaloreno areanum byper- 
bolecaram [npevsorae. .Apollensana , won mdicare altiorem) infem- 
Batevo sp[arww ,. fed soutraviam dumtaxar pofitsonesa ,. adcont fe- 
mitam 4utdem quantitatem exprnmat , [ed ad oppofitas partes a«- 
esprendam :. quod apíumy. anten wonuerat Georgius Cheypeus 
€eliega noffer, labro Londene smprz[Jo. 2703. De Methodo Flu- 
*ionum- inverfía , pag. 66. dss verbs : Quodi quadraturz ds 
| K prel- 


o m 
74. De Infinitis 

preffio affirmativa fuerit , area adjacet tam abíciffz , quàm 
ordinatz : fia negativa fuerit , cadit ad: partes contrarias, 
& adjacet abíciffe ultra ordinatam. productz :. ubi. etam. 
ftatim fubdit exempli Àn&nitarum hyperbolarum. Qsar fanc 
degena nos minim zmprobamus , Ge [alteus $n. byperbolarum. cafe 
( ex acctdeutzue , am. fuapte. generali natura , bsc non. znquiro, 
fed «vide dicenda infra in Epitt. fubjun&a poft Lemm. 12. ) 
obtinere fatemur; quemadmodum (9 adem., independenter à Cbhey- 
pei libello. spfis uondum vifo, autmadverteudum cen[cbant anuo 
1704 Dothi]nmi Viri, quos Bonoute comveueram, €& qutbu[cum 
de bao lufinttorum materia, deque natura uegativarum. quanti- 
tatum 22. Marfiliamo  Mu[so. differebam , videlicet: Euttachius 
Manfredi Müthe[eos: Profeff. celeberrimus , &* Vi&orius Stan- 
chari, quem: Geometría , Aualytica , Pbyfisa , & Affronomsa: 
feb nunc ( beu nimis. smmatura ! ) mortis nvidia prareptum do- 
lent ; neque tamen magmtudiunm plujquàm sufinttarum exi&len- 
rom negabat ullus porum , [ed: coarzos sufinttà gradusseoprinzeu- 
dos: potius: arbitrabatug Staucbarius per ratiouem aa. ad o , aut 
a5 ad o, acl a* ad o (ee. ( feme per. dupltcatam , triplioatanz, 
qnadruplicatam. Q*c. vattosis fnmplictter 1nfiuttg a ad o ) quàm 
per ratiouena pofittod ad uegativuzi, a ad — y,cel a ad — 25me. 
que entm fisuum negatzuum reddere quantztates sibilo minores , 
ur youltés. vatsociuits confirmabat , [cd ad. parteva oppofita duua- 
taxat retrocedentes: quaré G* expre[[ouem nogatrvam byp:rba 
larum plu(gquasa sufimtarum , vvertficart [atis , accipiendo sp[arzm 
aream ad plagam oppofitam , ubi valor sp[arum finitus e£. Ex- 
tant adbuc aptid: we. docis]]rmi: Twvenis epsffola , quas. pol. meum 
e Ethrurtavs reditum , v3 Jnnt, voy Gt za. Julii dili aunt 
1704, bis de rebus traefmifit y nmt. fententiam fuam: claris: ex- 
poneret. Sed, bac dotirina aduaifía, non ideo. concefferim Variguo- 
&ro, eut Pluíquam infinitum costraditlionem 1nvoluere , cim 
aliende, quau per quantitatmm nibilo ainorusz exprelronem pro- 
pav polit , ent in affertione byperbolarum plu[auam. sufinitarum 
zaligiseap ow proptered, faiffe VV allefiuse qud. mon animadver- 
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Pertt , Megatiuas quantitates ,areama contraria pofitzotte accepicu- 
dam /;, fgmficare : uam in Algebra fua cap. 66, & 64 exprefs: 
hauc dotirinam tp[emet VVallsfrus firmarverat , à difertis verbii 
Volum. 2. Op. Math. pag. 286. dixerat: Impoffibile eft, quan. 
titatem ullam negativam effe, impoffbile eft enim, ut ulla 
magnitudo fit minus quàm nihil , aut ullus numerus pau- 
cior quàm o. Nec tamen eft ea (oppolitio aut inutilis, aut 
abfurda, modó re&? intelligatur. Quamvis enim quo ad 
puram notationem algebricam, innuere videatur nota. »— 
magnitudinem , quz minor fit, quàm nihil; cüm tamen. 
phyf cam fubit confiderationem ymagnitudinem non mi- 
nüs realem denotat, quàm ipfuin 15 Sed fenfu fuppofitio. 
oi contrario interpretandam. Verbi gratia fiquis promo- 
veri fupponatur 5 paffibus; atque tum. retrocedere paffi- 
bus 25 atque tum interroget quifpiam , quantó promotior 
ft factus ? Dicetur 3 paffibus prom otior , propter 5 — 2 35 
fi autem,poftquam procefferat ; paíibus, retrocecat patfibus 
$ 5; atque tum interroget quis, quantó fit promotior ? ref. 
pondebitur — 3 paflibus [ propter 5 —8 —3) hoc ei 
tribus pafbus minüs promotus &c. Oo Ó alus exemplis 
geometrtcts desnceps. offendit y, aque non o mmficiatnr VVallfrus , 
gegativas quantitates oppofitum. fitum ve[picere , quoties dataua 
babent pofitsouema , wt. qualibet pbyfice , & geomeirtcd ag ntt 
diues babent : at f de nnimcris pure alffratiss fermo fit , qui à fr- 
£8 09 peudeut , quomedo cos Algebra vverjat : boc pado. Iquago, 
er iata dics uon debeant. numeric negativi , cim re[al- 
tent ox majorum |ubtratlsone à minoribus? $1.4 ex , Jubsrabo , 
«tdeo relinqui 135 ff 4 ex. 4 anfero , relinqui o, feu mertiz2 ui 
bils ff 4 ex 1 auferam, au uou minus quàm ubil fupererit ? an 
culilidioe fepereffe idem , quod fupereft ablatis 4 ex 4? boc cer- 
à dicendum foret , f — 3, quod e refiduuva [nbtratisonts 4. ex 
, pofétiroé accipi deberet pro tribas unitatibus majoribus nibilo, 
v meoverfem frin [ quem vero fitum 1n bis abflratiss à materia, 
Q* à loco mibi fiugam? ) fervamibus . Quidquid 1d efl , iadeci " 
K 
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faltem à VVallifo, &v à praftantil][1mis Geometris: adenffuuz , al. 
tiorem. Iufinitatis Ordruew , bac una Vartgnoms: exceptione [ ta« 
metft undecunque. folida ] non sufrings , maufeftum eff , quippe, 
aegumoutis. ali exceptions manca: obnoxits , &* ab eju[vodi tri- 
armor, circa nogatrua: quantitatis. naturam [ucere[centimm., cone 
rroxerfia. non pendentíbus, eju [mods causái baGlemue mult splicster pro« 
pugnatam. , & abnnd). confirmatam. bic: dediwus .. Tanta: eus- 
soneró. femper: apud. me. futt. Cl. Varignonis autoritas , ut. neque» 
uni dunitaxat. ratiuncula. fidens: ab. eju. fententia: difcefferim, 
sec mft poftquam , 12 omuem partem: boc avgumcnto."ver(ato , f 
biet" ubique. couftans. altzorzs. Iufentatts. tofüimonium. aude: mul- 
tipliciter expramere, potu, VValltsnua: doGirine: manns: dederim, 
nec praterma[erim. à primis: mque: susteie [osy magni bujns- voyfte- 
vii rationem ex ordime deducere cim Vir. Cl. ett per afleuas 
ferias: bunc Tratfatum legendum obtnleram , auceps. adhuc animis 
( quód: zonuulla , qua cx woffro Fugentanorum Theorematem:. tra- 
Elatu, abs [e mon aute. perleco , pendebaut , febx; objenriora: cui a. 
fudffent. ) fententzans: fulpenderets prolixa Epsftols, 15 qua ex. 
preíTaw Lematuns ommitm. hue: pertineutámu. dóvonfirationem:,. 
aliunde. ;uàm ab clementi plauis., G cousciy mon peudentem , pro- 
poni , Go conteocoería. byperéoltea fpatta Pluíquam. infinita «ue- 
vé- ceulonda. cÉe ende rarvíus comcinfi , sllme denique ad affeu- 
jum xeirabitlis bajos. everatates adag: , atque. onmen 
deiade: 1pfé ferupulum., snam wel. alterare dificul. 
tateva wie obssilam cexpedient. , penztas 
aderat. [taque bauc spfam Epiflolam ; 
Le&lorum  wteorum. u[ut. partecr 
profetaram , bic. aducílere 
plactst , opportumaug. — 
base Íratlatus. 
corowtdem; 
bac. 
A speudice suo 
poft fi» 1 ix wo 
"a e. T E Pf. 
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2). Editum tibi in; Plteldn [o arsi idenoAE Vir 
(S. Lluftriffimc , teque acriori., quàm: antea , ftudio 
POS A Geometricarum:, .ac Mechanicaram. rerum con- 
temlatipér animum: impendere: decreviffe,, lxtus. accepi . 
Interim veró obícuriorem tibi accidiffe non: paucis: in lo- 
cis Tractatum no(trum, De Isfrnsizs Infinetorum, atque Infi- 
nitépar-orum: Ordinsbus: , quem. (fuperioribus zivis feriis ti« 
bi legendum obtuli, mirari. defino; poftquàm retuli(ti, Hu. 
geniana noftra, ex quibus. multz harum demonftrationum: 
pendent , à te minime ha&enus. fuiffe perle&a ;; Ne tamen 
animo. defpondeas. , ad. hujus enim: admirabilis. Veritatis. 
lucemyquam: tantopere tibi manifeftari defideras:,, me fa- 
cem preferente , ftatim: admitti: poteris , ubi ponnullis Lem- 
matibus id omne fuppleveros. quod noffrz: demonfítratio- 
nis progre(sus aliunde perípectum:: fsypenit »fit ergo. 
LEMMA I. Ex pontis quibuslibet. LK... QA l 
Hyperbole Apollonsase K  dubissaltert a[yue. S rerba qtidrr:t 
ptoto parallelis LA, KO", gunéis[que. ad: cen: ls Ap Ww 
trum: C vetlis 1C MK, erit fe&or- byper: M. 


bol'cos K.C I eqnalic qnadrslineo. QAIK. ANDA 


Nam pa:allelogtammorum: C AIM, 
" | is dimi- 


GOKS. (ex 12. 2. conc. ) zqualium., 
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dimidia funt triangula C À i, CO K, quz ideó xqualia funt, 
& communi ablato triacgulo C OF , appofitoque utrinque 
trilineo FIK , manifettum eft, fe&iorem K CI zquari qua- 
drlineoO ÀALK SDOMD(! "SN ^ L4* 

'"COKROLL. Hinc patet CE. A^ 
quadrilinea KIAO, K IMS... No | 
eidem fector1 CI K , adeo- 

ue & invicem effe xzqualia. 4 

^ LEMMA 1L Ssot spafymi-— | 
ptoto C A tres vedi propor-.—. 
toss CL, CO, CA, & 
ad byperbolam ordinentur alte-— | V 
ti ajyptoto parallela L P.,: 8 -——]1————JAÀE. 
OK, Al: Erit pantiumK. |) V AN 
"vertex portionis P K I. TE 
: Completis paráallelogram- 
mis, ut in figura , erit ex ^ 
naturà hyperbolz, C L ad d. Wy H Yu 
CO, ut reciproce O K ad. /— S————— an 
LP, quare etiam ipfaCO - Lut | 
áàd C A,ut OK ad AT: & ideó parallelegrammum COKS 
erit fimile ipf CATR , & circa eandem diametrum C'T - 
( 26. 6. elem.) confiftet ; fimiliter cüm fit OK ad AI, vel 
ipfi parallelam L E ;, vt AC ad CO, vel CO ad CL, erit 
& parallelogrammum CL E M circa eandem diametrum.» 
ipforum COKS, CATR ; & quia ET ,PI funt diametri 
parallelogrammi EIT P , fe mutuó fecabunt in X; Igitur 
reda CX , qux ex centro bifecat applicatam P1, diame- 
ter erit portionis , & per ejus verticem tranfibit ; cftenfa. 
eft autem tranfire per pun&um K , ergo K eft vertex di- 
étx portienis. 

LEMMA III. Z:fdem pofitis , quadriliuea AIK O, ORPL,. 
qua ordsmatts ad terusnos continue proportionalinsza: satercipian- 
imr, &qualza erum. | : ! 


Nam 


Geometrica. 79 

Nam & triangulum X CI zquatur X CP, & portio XKI 
zqualis eft portioni X K P , càm diameter K X bifecet ap- 
plicatam PI , & portionem PKI: quare fe&ores K CI, 
KCP, adeoque tpquaudind AIKO, OKPL, ex lez. 1. 
zquabuntur. 

LEMMA IV. $2 fuerint 
LC,CD,óc'OC,C Apro- 
gortsonales., ordinatis: inde ad Al 
byperbolau LP,DO,c' OK, 
4A L, intercepta quadrilinea., ui 
j LPOD, OK14ZA v qium &qua- 
la erant. | | 

S aisptiti inter. DC, OC 
media proportionali 'N €; 
hzc media erit etiam. inter 
LC,.AC propter rectan- | : 
gulüm: L.C A xzquale ipfi |] - 
D CO, feu quadrato CN5 |. . 
ergo ocdinata N V , eritex 
lemm. prgced. quadrilineum 
ANVI. zquale quadrili-; g iau ! 013 
neo NL P.Viitemq. ONVK. i "motoit 
aquale N DQ V ; quate & relidua. AKI, ES POL 
zqualia rale lines | 

LEMMA. V. 4r f $ major , aut vernor x ratio LC ad CD, 
quàm OC ad. € A, effet queirilinenm L P Q.D: majus pariter , 
aut. votuus , 1pfo O: KIA; y 

Quippe aucta CL , ; augeretur. primi quadrilinei. extene 
fio., & illa decrefcente. hac pariter minueretur. 

LEMMA VL Ordientar. ad byperbolam: dna. qualibet AE, 
OX. dus ale LP, DO , erit ratio duarua OC, CA ad 
Fat josem duarum D £i C E. E. quarifioegm I 40K ad 
PLDQ.i 

Multiplicetur. enim utcunque ratio duarum ot ,CA, | 

um- 
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- Lun fumptis quotlibet continu? pto- 
€ ——À portionalibus SC, TC, NC, 
EN : | 4 Quibus refpondebunt , per Jem 
OL—— — —— — —— c ^ ta 3. xqualia quadrilinea piio« 
Pepe n EM e ^ nbus ordinatis, aliifque S X, 
LA TZ, NV interiecta : adeo ut 
Nr.) quàm muülüplicata fuetit ratió 


NC, AC rations OC, AC, 
tam multiplex refultet quadri- 
lineum.NVIA quadriline31AOK. 
Similter multiplicata utcunque 
zxatione DC, LC per quothbet 
continué proportüonaks E C, 
M C, ottehdetur 2qué- multiplex 
fore quadrihneumP L.M E. ipfius 
, PLD Q: &quidem fi xatio INCj 
A C aqualis fuerit rationi M C , 
LC, etiam quadrilineum V N AI per demnna. 4. fiet zqua- 
le iph PLME ; fin prima ratio major, aut. minos fuerit 
fecunda , etiam per emma 1. primum quadrilineum fievak 
tero majus, aut minus; quare ut ratio O C, A €, ad xa- 
tionem DC, LC, ita quadrilineum E A OK. ad ipfum; 
-PE DO, ob agteccdebtium xqut multiplicia przfatomoe 
do rcfpondentia xqué soultiplicibus confequemtium , ut 
exigit terminorum: propottiopalitas ex def. 6. y. elew. 
LEMMA VÀL $5 zeiáa 4C. (utinfig. fequenti ) feta wr- 
eunque jn B, iterum fecetur $n D , iuter A Ó* B, aut and, 
inter. B , d» C enit 1a1:a dagraws B A, D 4. ad satiopevs duarum 
DC,BC majors proporkionr, quàm BC ad A B at vato 
duarum dA, BA ad satsonem duarum BC, dC sm iminons gro- 
portowe erit, quip BC ad . AB. | 
^ Pertermines. À , €. du&is, parallelis K CN, IAM, & 
facta CK zquali AI, ex K,& I ducantur dux hypexbelx 
aquales K GETY',. kgef , invexío fitu: pofita. in ^d 
no | afym- 
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afymptoticis CAM, ACN,ad quas ordinata per pur. 
Gum B recta EBe, reliquis afymptotis parallela, & per 
punda D, 4 pariter ordinatis F Dg , GZf, per puncta E, 
e ducantur ipli A C parallelz LEH, 
leb; eritque per lemma 6. ratio dua- 
rum BA,D A ,ad rationem ipfarum 
DC, BC ut fpatium FEBD ad DBeg, 
hoc eft in minori ratione , quàm [ di- 
minuto antecedente, & audo con- 
fequente ] qux fit parallelegrammo- 
rum EBDL, eBD,fivequàmEB 
ad Be, aut BC ad A B ( nam zqua- 
lia funt parallelogramma zqualibus 
hyperbolis infcripta EBA , e BC, 
adeoque latera habent reciproca ) At 
€ contrario ratio duarum 4À, BA 
ad rationem ipfarum B C,4C eitex 
eodesa lem. 6. ut EGdB ad B4fe, 
quz ratio minor e(t, quàm ( aucto 
antecedente, & minuto conífequen. 
te ) parallelogrammorum EH 4B , B/e, feu quàm EB ad 
Be, fcilicet BC ad A B; & igitur. major eft in primo, & 
minor in fecundo cafu propoitio dictarum rationi quàm 
fit ratio partium. BC, AB, ut fuit propofitum. 4 

LEMMA Vili. Efflo AB ad BC zu ratione qualibet , m ad 

s n. Dico, fatium ex. poteflate., 

A—RP cC fius A B, cujus £ndex m, «2 po- 

| ad seflatem spfius. BC,cujus index n , 

effe omniura familiwm maximum , ideft majus , quàm fi, albi fella 

AC in D vel d , fuemeretur faclum ex fevalibus earsma parium 

poteffazibus per eodeua indices deuouznatis 

Nam quia ratio duarum AB, AD ad rationem dua- 

rum D C,BO eítin minori proportione , per lepnza 4. quàm 

BC ad A B, ideít quàm ;z ad 2 per hypothefim, erit fa- 
| irt &um 


NT 
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d ^ - &um extremorum majus fa. 
AC—gu—MM-c &o mediorum ideft ratio dua« 
| | rum AB, A D multiplicata 
per me [ feu ratio AB" ad ipfum AD^ ] major erit ratione; 
DC,CB multiplicata per z[ hoc eft ratione pc* ad c$" ] 
unde rurfus factum extremorum A8* in C&" majus erit fa. 
&o mediorum 4p? in Dc". Similiter oftendetur , quód 
cüm fit rationis duarum 2A, AB, ad rationem ipfarum.s 
BC, 4C, minor proportio, quàm BC ad AB, feu quàm z 
ad », erit prima ratio multiplicata per m (hoc eft 7a37.ad 
A^ ) minor fecunda multiplicata per 2 (1deft &C^ ad. C9 ) 
& ideó fadtum extremorüm 2a*in 4C" minus erit fa&to me- 
diorum Ag" in BC" ; quare ipfum Ag" in BC" eft omnium 
fimilium maximum. iti. ih | 
LEMMA IX. Ister afymptotos ud 28 
ACH fit qualibet ex. infinitis by- c - diio io De. idi 
perbolss PKp, cujus ea proprietas, 1 1. d | 7 —— 
ut poteflas ordimate K B. deuomina- 
?a ab m ,ad fimilem alterius. ordz. € 
zata PD poteflatem , fit reciprocà , 


DC , eujus andex n,ad feeileva ab-. 4 
feilffa BC poteflatem.. Dio, qud 
$i fiat AB ad BC, s&t m ad n,4us-. | 
Ga AK byperbolam tanget iy K . vx 
Occutrát AK ordinatz PD in | 
FP eritque fatum ex Cg" in Ek» Ej. | 
ad factum ex CB"in BA", ut pk" ad Ea" , (ive ut DE" ad 
DA? , vel ut productum ex CD? in Dr" ad produ&um ex 
CD? in pa" , atqui CE" in $a" ex legme. precedenti , cajus 
hypothefi cafus hic congrüit, majus eft quàin cp? in DA, 
ergo ( per 14. y. elem. ) etiam c^ in Bk" ( vel Cp" 1n D??, 
ipfi xquale, ob reciprocàm potettatum rationem ) majus ef ' 
quim CD* in Df" j; major tft igitur DP, quam DF , & ideo 
: pun- 
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punctum hyperbolz P eft ultra re&tam K A , idque ubique 
contingit, ergo A K in folo puncto K hyperbolz occurrit, 
ipsamque tangendo prxtergreditur. — 

LEMMA X. Is qualibet figura C AN , fi ad termes 4, a 
ordepatarusm AN. , an, 36 
erditentur retia. AG, "1 
ag axt BN parallele, 
equales vverà re[petlsvvis 
fubtaugentzbus N Bub, 
erit figura Gga A equa- 
lis figure danN , eu: 
corre[pond.t . 

Has figuras cap. 8. 
Husgeuianor. 2. 2. Cor- 
relatas appellabam, 
earumque. zqualita- 
tem ( suppofitis infinit& proximis GAN, HDE) demon- 
ftravi ex-43. 1. elem. propter xqualia. Elementaria paral- 
lelogranma DFGH , DENM, itemque Zfgb, deum, 
quz funt complementa parallelogrammorum circa diame- 
trum À D, five a). Quare conítat propofitum. 

LEMMA. XI. Ego 4aC qualibet ex o.— 
infinitis byperbolis fupra deferiptis , &*- fut. | 
poteflates. ordenatarnm: A N , an ,quarum 
s$ndex. m, reciproce potefiatibus abjeiffarmm* 
nD,ND,quarum index n,€ ducantur. 


40, af ordimata ad aliam. afymptoton za à £O 1 
erit. 5t: m ad n ,itaquadrilineug N Aan. 5 y P á $7 nay INovincan 
Ad quadriliueum OAaf OV Lh d X IAM ATE Ww pA YA] 


e, o, 


Extenfis enim O A , f2ad G, & gino 
ratione 7 ad », fiat alia hyperbola. | 
ejufdem generis G g,quz ert correla- |. £ 
ta priori , u£ 2 leu. Yo. ceoquód AG, 1€ - ib; rod 
4g zquentur fubtangentibus N B, 2» ,ad.quas abíciífa ub 

L 2 n 
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2D (xquales ips OA, fa] pariterp 
funt ex lez. o9. in ratione z ad s; 
quare fpatium AagG zquatur ex Jemm. 
1o. fpatio A2zN ; eft autem Aag GN 
ad AafO in ratione s ad s ( cüm» 
ejufmodi fit ratio quarumvis ordinatarüB 
GA,AO,&ga,af)quare & fpatium 
N Aa ad fpatium OA af eft femper 
in ratione 5 ad ». b 
LEMMA XII. Is(dem pofitis , erit to- 
zum [patium DOaC ad portionem N AaC , 
ut nad m s & devideudoretlangulà DOAN 
ad fpatiun N.4aC,ut n —m ad m... hp a: 
Ubi enim 2f infinite proxima fiet afymptoto D N , fpa- 
tium OA 4f degenerabit in DOAa C, & Ípatium NAaz 
in NAa4C,quaré cüm ejufmodi fpatia OA 4f, N Aa fint 
ut 7 ad », patet integra quoque DOA4C,N AaCeffein 
eadem ratione, & dividendo infcriptam reGtangulum ad 
fobfequentem aream fore , ut s —; ad »; 
Nimirum ft » (it major ipfo », in ratione affignabili, 
quam habet ipforum differentia ad datum s ( ut propte- 
rea in hoc cafu fit utriufque arex finita ratio); fiz xqua- 
tur ;2, ut in hyperbola Apolloniana, ratio prodibit infi- 
nité parva o ad r. [unde in hoccafu area hyperbolica infi- 
nite major eft infcripto parallelogrammo ] (in fuerit » mi: 
nor ipfo», habebitur ratio minor quàminfiuité parva ,que 
fcilicet foret negativi numeri minoris nihilo (appello ss- 
zorem nibilo in hoc ca(u negativum numerum , quia non, 
applicantur nunc numeri ad certas quantitates , aliquam 
datam pofitionem fervantes, ut ad oppofitam plagam in- 
verti poffint, fed abfolute confiderantur, & in abitra&o, 
tamquam exponentes ,qui rationes quantitatum reprzfen- 
tant , independenter à quolibet ipfarumsitu ) ad unitatem, 
vel alium numerum pofitivum ( unde tunc. aream hyper- 
boli- 
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bolicam plufquam infinities fuperare infcriptum paralle- 
logrammum Cl. V Vallifius contendit ) putà fi » exiftente 1 
fuerit » zqualis 2, fiet parallelosrammi ratio ad aream. 
hyperbolicam que — 1 ad 2: fi fuerit »z xqualis 2 , fiet il- 
la ratio — 2 ad 5 , atque ita deinceps; quas quidem ratio- 
nes , patet non effe fübduplam , aut fubfequialteram , in- 
tercedentem inter aliquem ex terminis , qui comparantur, 
inverfo fitu acceptum ( ut prxtendit Varignonius ) & re- 
liquum eodem loco manentem, licét hoc ipfum verificari 
contingat, quia nempe area N AC ad reliquam DNAV, 
quz , trans ordinatam , ad partes oppofitas vergit , femper 
invenitur effe, ut »5 —52 ad s —; [ ut facilé deducitur ex 
przmiffis , & utramlibet ad infcriptum parallelogrammum, 
velut ad »;, comparando ] itaque alterutra eft ut differen. 
tia exponentium negativa, vel pofitiva , nempe fi vz fuperet 
2 numero 2, erit prima ad fecundam ut 0 ad — /,(in ma- 
jor fuerit 7, quàm » eadem differentia , erit illa ad hanc 
ut — ó ad /, cüm fimili lege utraque area ad utramque; 
afymptoton referatur , mutatis dumtaxat ordinatarum po- 
teftatibus in poteftates abíciffarum , & contra ; Sed quem- 
admodüm in cafu Apolloniamz Hyperbolz; cujus ratio 
ad infcriptum parallellogrammum eft 7 ad z — z,five 1 ad 
o, non contendit Varignonius, confequens rationis o in« 
dicare in antecedenti z»lam magnitudinem ( quafi in ipfam 
ordinatam A N, unde originem ducit, contraheretur area 
hypetbolica ) fed abfolutà 1ufinitam , licet interim in rebus 
phyficis, aut geometricis quantitatibus , datam pofitionem, 
ex determinata origine, fervantibus , quoties contingit , 
quantitates illas , puta a, & f, invicem zquari , tunca — 
zquetur o, & in nilnlum abeat, five retrocedens exacte 
quantitas £ ad przcitatam originem ipfiusz nec citra con- 
fit^ns , nec ultra procurrens, in ejufdem a principium cone 
trahatur, ibique, in non quantum fui generis degenerans, 
evanefcat : ita in cafu altiorum hyperbolaram , ubi ratio 

paral- 
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parallelogrammi ad aream hyperbolicam fubfequentem ef& 
9-— mad m,íve— r ad 2, aut— 2 ad 3 &c. non vide- 
tur przfumendum , ex negativo antecedente, indicari con- 
fequentis atrez tranfpolitionem faciendam ad aliam partem 
ordinatz , ut palhim in magnitudinibus fitum habentibus, 
fi ex fixa origine in determinatam plagam protenduntur 
a, & 5, litque 1]la minor, hzc major diffzrentia e , itaut 
bcaje,tunc a — b za— 8 —c c3 —c, & hec eft pofitiva, 
quantitas retroríum ab origine computata, 1n. adverfam.5 
partem ab illa, versüs quam fe extendere 4,& » fuppone- 
unus Sed 1mó hinc concludere licet, dictum parallelo- 
grammum ad confequentem aream, ut minus quàm nihi], 
comparari , adeo ut. hzc illud fuperet plufíquàm. infinite: 
quin potius, fincgativá expreffio quidpiam 1nvertendum. 
concluderet , ipíum parallelogrammum , quod. eft. homo- 
logus comparationis terminus qnantitatis negativx — I, 
aut — 2, fitum mutare deberet , non area hyperbolica ,qux 
homologa eft pofitivo termino z4 exprimenti 2,aut 3 pofi- 
tivas unitates ; quemadmodum in exprefífione Apolloniang 
hyperbole,. ad. quam dictum parallelogrammum eft, ut o 
ad r, 1dem parallelogtammum, velut nihilum reputatur 
refípectu arez infinitz hyperbolice , non & contrario area 
hyperbolica in nihilum degenerat: fed hxc obiter dicta, 
fint in V Vallifiani argumenti defen(ionem , cujus caufa ta- 
men ab hoc pun&o non pendet, cüm nec mihi propofi- 
tur fit ab ejufmodi analytica expreffione variorum infini- 
tatis graduum evidentiam repetere ( qui fané hinc non fa- 
tis commode elicerentur , alteram. aream hypeibolicam.s 
alteri fuperioris ordinis comparando, & in hoc tantüm.» 
V Vallifis: ratio. deficere videtur ) fed potius geometrica 
oftenGone , ut videbimus, quz hane. negativi figni ambi- 
guitatem nihil moratur. 

. LEMMA XH. Per sdem: puntiom A tran[eant dua byperbola, 
Apolloniana Aa R, Q* quadam alta AP, cnjus ordinatarum PQU 

pote- 
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, puteffas wiree 1] tmp eq o p 
ciprocé refpow- — pa .ou | 
deat ab[esfsis 
DO, ex quo- 
lzbet ejus pun- 
&o P ad afyuz- 
totos paralle- 
le agatur PO, 
PÉ, occurren- 
£es priore by. 21] | | 
perbole in R, ai erfe trilipeum RAP all erilinesm 4aP, 
sut m ad 1. M6 h JA BiMoD SB | 
Cüm in hyperbola Apolloniana quadrilinea A 45 N, 
A«f O fint equalia [per coroll. lemm.: x. feve «ex enm. 11. 
obindices w, 2 zquales, quibus dicta fpatia proportio- 
nantur ] appofito, aut dempto communi trilineo PeA, 
fiet fpatium NAP» xquale PfOA ; fed PAN Q ad 
PfQ.A , per lezem. 11. et, ut »2 ad 5, Give, in hoc cafu, ut 
& ad 1; ergo idem PAN etiam ad NAPa» erit, ut. 
m ad i:fed etiam QR A N ad N Azs eft ut ratio duarum 
nD., DN, per lemm. 6. fcilicet pariter ut » ad 1 ( quia; 
prima ratio femel accepta zquatur fecundx per »? multi- 
plicatz, càm ex hypothefi fit QD ad DN, ut NA" ad ó?'s 
vel 57" , ideft ut 55? ad DN" ).ergo -& reliquum RAP ad 
reliquum AaP eft in eadem rátione » ad 1. Quod erat &c. 
COROLL. Hinc conftat , dividendo 1n prima figura , ef- 
fe RPa ad A4P, ut »-— 1 ad. 1: at in. fecunda figura, - 
effe RPa ad A4P, nt 1—»ad 15'& Ra4P ad RPA in 
prima figura effe, ut » — 1 ad &: at^ in fecunda figura, 
effe, ut 1 — 5 ad » , unde fi in primo cafu m xquatur 
2, vel in fecundo s» zquatur dimidio unitatis [hoc eft 
fit éxponens radicis quadrat ] pátet, rectam P primz 
fisurz , bifariam' dividere triineum ARP, & rectam 
RP fecundz figutz fimiliter bifariam fecare trilineum AaP. 
£11 LEM. 
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LEMMA XIV. Iz[dem pofitis ,ex bslaneo 
R AP utrique byperbolg snterzecto, magni- 
&udinem data qualibet fintta quantitate Z 
majorem fecabimns .— 

Sit primó numerus »; major unitate, 
& tunc ducta quavis Pa afymptoto 
DQ parellela , multiphcetur ratio s 
ad 1r ,ufquedum zqualis, aut proxi- 
mé major evadat ratione Z ad A Pa; 
fitque ratio fic multiplicata eadem ,que 
produ&i ex numero r in z , ideft 7j 
ad 1. Tum du&a PR afymptoto DO 
parallela , agatur R G. paiallla DQ, 
deinde SG. S T , T.V alternatim afymptotis parallele, id- 
que in tot punctis P, G, T continuetur, quoties multipli 
cata fuerit ratio r /z ad 1 rationis ; ad 1. Quia igitur (a 
tium AVT ad fpatium AP rationem habet. compofitam 
ex intermediis rationibus, A V T ad ATS,ATSad ASG 
ASG ad AGR, AGR ad ARP, & ARP ad APa 
(omnibus majoris inzquabtatis) quarum prima , tertia, & 
quinta ( aliequeimpari loco pofitz fi plures fuerint) zquan- 
tur femper ex lemm. 13. rationi z ad 1. quz fimul compo- 
fite eandem rationem multiplicant juxta acceptum nume- 
rum punctorum P,G, T, adeoque ex fe folis conflarent 
rationem rz ad 1. ideft zqualem, aut proximé majorem 5 
ratione Z ad APa, patet utique, rationem A V T ad 
A Pa, quz ex recenfitis , & infuper ex fecunda , quarta , 
alifque pari loco pofitis componitur , longé majorem effe 
ratione Z ad A Pa, ideoque fpatium A V T multó majus 
fore propofito fpatio Z. 

Sin autem fuerit » [ a£ 22 figura fequeut? ] minor quàm 
1 ,tunc ipía Pa ducatur parallela DO, & ratione 1 ad 
5 vicilimmultplicata, ufque dum fiat ratio r ad »; xqua- 
hs, aut proxime major ratione. Z ad. A Pa, continuetur 

in 
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intotidem punctis flexilincü. 4PRGSTV 
ex lineis alternatim parallelisad afym- 
ptotos, & eodem ratiocinio colligetur, 
Ípatium ATV ad APz majorem ra- 
tionem habere, quàm Zad A Pa,quia 
fole rationes ATV ad A TS nec non 
AGSad AGR , & APR ad AP4 
[ fingulz. ex lem. 13. €quales rationi 
1 ad » ] componerent rationem x ad 
7, multplicatam fcilicetipíius 1 ad s», 
pronumero punctorum P,C, T; Quare 
conftat, in hoc etiam cafu , ex bilneo . 
R A P fecari poffe fpatium T:'AV ma- 
jus qualibet finita magnitudine poeni 
fita Z. Quod erat &c. | 
COROLL. Hinc patet, fpatium, Jhyperbola ApbHottiaDa 
ARV , & quavis.alia APT anterceptum , effe magnitudinis 
abíolute infinitz., poteft enim ad finitum Ípatiü APz ratio- 
nem habere majorem qualibet I O HM ü 
affign.bih. | ARE 
LEMMA XV. Szt byperbola K zi 
Apolloniaua A1V , &* alza qua- 
hibet A Ba D , eujus ordinatarü 
AN ,an poteflates , per munerum 
m ( uuszate majorez ) deuomtaa- 
44 , reciproc vefpoudeaut ab[es]fis 
nc INC: tum per feiltonem qua- 
— a[ymptoto: parallelarum., 
40, BH , zn pautiis P, G, 
in qualiler "aff gnabila. ratione, ; 
putà f ad x , frat byperbola PGT 
jpf ABaD proportionaliter ana- 
loga. Dico,P GT cowvenire ala- T^Or: 
subs, velut in l,cuma Apollonsa- mox 4 
| M 2a by- 
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22 byperbola AIV, Ó ulterius. y, 
produ&iam eam (ecare . 
Ordinata P5 occurrat Apol. E—- 
lonianz hyperbolz in K, & 
du&a K L afymptoto paralle- 
Ja,Giat, ut» — 1 ad r, itaqua- Kk 
drilineum hyperbolicà OLKA AX. 
ad OALIM, refectum pariter i 
recta MI afymptoto CQ. pa- 
rallela; càm igitur illud fpa- 
tium ad hoc ( /ezs. 6.) fit, 
ut rato duarum L C, CO ,fi- 
ve AO, OP , nempef ad.1, — 
ad rationem duarum OC, CM, 
erit, ut zz — t ad r, ita ratio ^or 5 
f ad 1ad rationem OC ad CM, Dr 
& componendo, ut 5 ad 1, ita compofita ratio ex/f. ad 
r,& OC ad CM ( nempe ratio fO C ad CM) ad ipfam 
rationem OC ad CM ; unde produ&um extremorum xqua- 
bitur produ&o mediorum , ideft pofterior ratio multipli. 
cata per » Íeu ratio Co" ad Cu" xquabitur fimplici ratio- 
ni f CO ad CM ,compofitz. fcilicet ex f ad 1, five AO 
ad OP, & COad CM,aut IM ad AO, quz duz :atia- 
nes conflant rationem IM ad OP: fed ut Có" ad Cui" , 
ita ex natura curvz PGT eft etiam MI, que ex Maíymptoto 
CQ paallela ufque ad curvam PGT ducitur, ad eandem OP; 
igitur eadem eft : M ad Apollonianam, & MI ad hanc hyper- 
bolam nov:ffimé du&tam ;quare utraque hxc curva in pun. 
&o I conveniet; deinceps autem, 5i" ad zz" [ pofita »g 
ord;nata ad hanc hyperbolam P 1T, z V veró ordinata, 
ad Apollonianam A R V ]feu eC ad CQ,vel QI ad z V, 
majorem habebit rationem, quàm QI ad c» , & id«ó » V. 
minor erit quàm zg ,quare manifeftum eft , utramque cur- 
vam fe invicem fecare in I, & curvam PG ex interiori 
xa i | fieri 
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fieri exteriorem Apollonianz hyperbolx. Quod &c. 
His pofitis, atque attentiüs perfpectis, facillimé demon. 
ftrabitur precipuum noftrum 
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(C uisto bperiale Apolloniawa: altioris y fpateum: afympte-. 
ticum eft Plufquam : Infinitum cezfezdum. 
Intelligatur ARIVX hyperbola Apollonii, & per idem. 
pun&dum intra eaídem afymptotos Q CO detcripta fit hy- 
perbola quxlibet , cujus ordinatarum. A N ,47 poteftas ab 
exponente 7, qui major fit unitate, denominata , refpon- 
deat abíci(fis reciproce acceptis zC, NC. Dico fpatium.» 
2COA BD , ad partes D infinité produdum , efle 1nfini- 
ties majus fpatio abíoluteé infinito Apollonianx hyperbolx 
zZCOAR V zqué in infinitum producto : adecque illud effe 
Plsfíguam infivitum . jt | 
Atfignetur enim quzlibet ratio majoris ingqualitatis , f£ 
ad 1; & fingulis afymptoto CQ. parallelis AO, BH &c. 
in tal: ratione fectis ad. puncta P, G &c. ducta fit hyper-.— 
bola PGT, priori A BD proportionaliter analoga, quz 
[ Jew. 15. ] fecabit Apollomanam hyperbolam alicubi ; 
velut in I5 bilineum autem VIT ( per coroll. lemmz. 14. ) 
erit abíolute infinitum , adeoque infiniies majus termina- 
to fpatio PGIRA ;& appofito communifpatio zCOPGiVX,; 
fiet 4) COPGIgT abíoluté majus fpatio zCOARIVX; 
& ideo fpatium N COA BaD majorem habebit rationem 
ad hoc fecundum , quàm ad illud primum: fed ad illud 
( ob proportionalem fingularum par:llelarum OA, HB 
Íc&ionem ad P, G in ratione f ad 1 ) e£ in affignabili 
quavis ratione f ad 15 ergo ad hoc fecundum rationem.» 
habet majorem qualibet affignabili ; infinities igitur ipfum 
fupcrat, adeoque eft Plsfauam lofustum. Quod erat de- 
monítrandum. 
M a .  .Nunc 


Nunc ad: ferupulos tuos. exeutiendos accedo. Hlud in. 
primis: opponis, quomodo: fieri. poffit, ut omne afympto- 
ticum fpatium, velut CN.D LB; iufinities: minus: afferi pof- 
fit circumfcripto. parallelog; ammo. C.NF,, ut ego. ízpius 
alferui : cüm tamenm;, fi. iatelligatur: Vàs.prifmaticum: datx 
altitudinis equalis C N, bafim habens ipfum afymptoticum. 
foátiumr, aqua, vel alio. fluido: repleri, tum: amota: curva 
fponda DB, permittatur aqua.fluere ufque. ad: fpondam 
NF alteri C G parallelam , adeo: ut. adaptetur: prifmati , 


ow 0x60 09D2lim. nunc habenti: parallelogrammür 
CO[TUETOTCOEP. C amánite longum: CN F, confequens vie 


deatur, ut ad. aliquam. altitudinem, 
fi.non. xqualem: priori, faltem. in-abi- 
qua ad' ipfam ratione a(Bignabili, ea 
d..m: aqua. affurgat , ne; dicere coga« 
mur; infinitam: molem. aqua; vix. fu£- 
ficere ad madefaciendam:dumtaxat ini- 
finit& longt. parallelograman. fuperfi- 

ciem, nec tantam effe, ut fupra fune 
dum: vais. C. NIE: vel tantillum eleve- 
tur, quod: abfurdum- ab omnibus. cenfendum: fore: arbitzas 
ris. Ad hzc, fri in.parallelepipedüm, fuper determinato: 
quadrato. C N. im longitudinem. infinitam erectumyaquar. s. 
ilam, quz: prius. intra: prifma. finitz: altitudinis CN, fed 
infinitam. afymptoticam: azeam; pro; bafi obtinens , conclu. 
debatur, immiffam. concipiamus , utique ad infinitam. al- 

titudinem.fore elevandam. obfervas., adeoque congruere. 
' poffe prifmati ,bafim habentx infinitum parallclogrammum;. 
finitam: veró altitudinem & fic: noueffe cenfendum: afy m. 

ptoticum. fpatium: infinities minus. parallelogrammo. cir« 
cumícripto . Poftremó auctoritatem. nefcio ,, an: rat;ionem.s 

Cl. V. Galilzi obiicere identidem non: prxtermittis, quip- 

pe qui Dial. r. de nowa. fesentia: non: poffe: invicem. com« 
parari infinitas magnitudines, exemplo. radicum; quadra 

! torum, 
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torum , ac cuborum ex omnibus numeris fele&otum evine 
eit, unde vocabula. majoris, minoris , & zqualis locum.» 
nom habere in Infinitis ftatuit, eoque minüs admiffurum s 
hzc noftra P/s[quawz lifinita: arbitraris, qui ne rationem. 
quidem: affignabilem in ejufdem: generis: [nfinitis: agnofcit : 
unde-fxpius:repetis , cavendum, ne mirum in: modum: hal- 
lucinemur ,. dum tam. audacter infinitas quantitates, fini« 
tz noítrz. mentis captum: excedentes , verfare: non: dubita-: 
mus, ac de iifdem, perinde ac de fimtis, per analyticos: 
calculos, geometricos. difcurfus ,. ac. figurarum. diagrame 
mata, difcurrere prxfumimus.. 

Quibus hzc. breviter: poffe: reponi obfervo:.. Primo nihil 
abíurdi effe , quód! aqua illa, qux vas prifmaticum afym- 
ptotale: CN DIB implebat , applicata: Vafi paxallelepipe- 
do fuper parallelogrammo:C N F'erecto, vix: ejus fundum: 
madefaciat , nec. ad: ullam. finitam: altitudinem: à fua: baft 
elevetur, fed. tantiim: ad: infinit& parvam: , adeout quàm 
infinities minus eft. fpatiunr. afymptoticum CNDIB cir» 
cumícripto parallelogrammo. C.N F; tam infinities minot 
fit reciprocé- altitudo , ad. quam in hoc parallelepipedo 
aflürget aqua , altitudine C.N: prioris prifmatis:, ut gene- 
ratim in: omnibus. folidiszqualibus contingere neceffe eft: 
ac demum illud idem. in hoc: caf: dicendum effe, quod 
quis:diceret; fi ex finito:aliquo., quantumvis magno, aqua- 
rum: receptaculo, putà ex toto:occearno; effundi: intellige- 
retur aqua: in 1mmeníam planitiem, feu: fuperficiem infi- 
nitam, cui adhzrendo, cert& non poffet: in. ullam datam 
altitudinem: elevari, fed ilam: vix humeGaret:: eodem.5. 
quippe modo: fiaitum: occeani. fundum. fe: habet'ad immen- 
fam: plànitiem , ut: infinita; area: afymptotica ad circum- 
fcriptum parallelogrammum; quod. illa. oftenditur. infini-- 
ties majus. | ee 

Secundó ,. fi aqua: illa: replens: prifmaticum: Vas: afyme 
ptotale , infuaderetur parallelepipedo. bafim. habenti. dae 

tum. 
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tum quadratum recte C iN, fed interminatam altitudinem, 
utique intra illud ad alütudinem infinitam erigeretur , fed 
tamen infiacitics minorem, quàm fit longitudo ípatii afym- 
ptotici : nimirum fi area a(ymptotica | fuerit hyperbolz. 
Apollonian£, erit altitudo prifmatis xqualis infinito. axi 
Log fti x ,feu Logarithmicz,fubtangentem habentis zqua- 
lem :pfi N C lateri quadrati hyperbo- 
lico í;atio infcripu : nam ejufmodi S 
fparium afymptoticum fa pius oftendi 
rus xquari rectangulo ex didia NC 
in axem przfatum Logifticz, utqux- 
vis afymptotici fpatii terminata por- 
to zquatur rectangulo ejufdem NC 
in rectam axi Logiflicx parallelam, 
ejufque carve, & aíyimmptoto hyper 
bolx interpofitam; ltaque càüm dici 
mus,fpatia hujusgeneris afymptotalia .B | 
effe infimties minora rectangulo quovis infinité longo ,in- 
telligendum eft de longitudine xqué infinita, ac fit longi- 
tudo dicti fpatii: feu de rectangulo ipfi circumfcripto, & 
qualibet ejus parte proportionali, per fubdivifam illius 
latitudinem refecta : non autem id afferimus de quovis in- 
Énito rcctangulo indifcriminatim . Vide Scholion I. fu- 
biectum coroll. 2. prop. IX. pag. 59. hujus tractatus. 

Tertió ad Galilzi five auctoritatem, five rationem , ref- 
pondeo, me nullatenus dubitare , fi viveret nunc tempo. 
ris Vir Clarifhmus , & tot llluftrium Mathematicorum, qui 
hos diverfos infintorum gradus mecum agnofcunt , funda. 
menta perpenderet, infignemque hujus doctrinz ufum in. 
. geometricis, & phyficis problematibus folvendis agaofce- 
ret, aut eorum auctoritati & rationi fuam libere ,& fynce- 
re poftpofiturum, aut faltem fore , ut mirabilia hzc pro. 
fundioris Geometriz arcana, fin minüs probaret , cert? 
debita veneratione fufpiceret , eoque loco haberet , quo 
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fua Paradoxa de pun&o zquali peripheriz , aliifque hujuf- 
modi , habenda effe à cxteris Mathematicis voluit . Czte- 
rüm, re maturiüs, atque attcntiüs penfata, fortaffe Vir 
Lynceus animadverteret , ex omnibus poffibilibus numeris, 
nedum plures, fed infinities plures effe radices, quàm.» 
quadratos; & adhuc infinities plures quadratos effe, quàm, 
cubos, & fubinde femper infinities minorem effe multitu- 
dinem altiorum poteftatum : quemadmodum & facilé col- 
ligeret , omnium prorfus numerorum multitudinem cffe , 
duplam multitudinis imparium dumtaxat, vel dumtaxat 
-parium numerorum ; itemque eandem omnium numero. 
rum multitudinem triplam effe illorum multitudinis, quos 
ternarius numerare poteft; &c. Ad rationem veró dubi- 
tandi, an non totidem cenfendi fint quadrati , aut cubi, 
quot radices &c. càm cuilibet radici fuum refpondeat qua- 
dratum, & fuus cubus: itemque an non totidem fint om- 
nes prorfus numeri, quot foli pares, aut foli illi,qui à ter- 
nario numerantur, cüm cuivis prorfus numero fuus du- 
plus ( qui par ef ) poffit affignari, itemque fingulis cor- 
refpondeat fuus triplus [ quem ideó ternarius metitur ]&c.- 
ipfummet refponfurum arbitror, hxc omnia falfa effe , fi 
ad zqualem terminorum numerum cujufvis generis nume- 
rorum feries prorogari intelligatur: ut enimab rad 10, vel 
ad 10o, vel ad 1000. &c. femper falfum eft tot cffe radices, 
quot quadrata , quot cubi , quot pares numeri, quot à ter- 
nario numerati, etenim quos Galilzus ait affignari poffe, 
fingulis radicibus quadratos , cubos , itemque duplos, & 
triplos &c. extra feriem acceptam exiftere certum eft: ita, 
etiam fi in multitudine majori qualibet data , justa ejufdem 
infinitatis progrefsum , numeri infiniti accipiantur , falfum 
erit , totidem in ipfis radices ,, quot quadratos, & cubos, 
& per binarium , & per ternarium divifibiles pofse af- 
figznari, qui enim fic correfíponderent ( prxter paucosin ac- 
cepta ferie contentos ) ultra terminum afsumptarum radi. 
1 cuns 
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cum,ctra progreffonem,torentafsumendi, quemadmodura 
ultra denarium excurrunt numeri quadrati , .& cubi , & 
dugslhi, & tripli eorum qui ab 1 ad 1o computantur: & ul- 
tta centenarium funt qui fimiliter refpondent fingulis nu- 
meris intra centenarium conclufis;atque ita.deinceps ; Ita- 
que ratio non deeít, cur cr:deremus,ipfummet Galilzum.» 
facile admifsu.um , quód infinita omnem xqualitatis ,.& 
inzqualitatis majoris, ac minoris ,1pfamquealtiorum gra- 
«uum varietatem induere pofbnt, neque zgré laturum, ut 
inditam nobis à Deo Opt. Max. Infiniti ideam , quoad fie- 
ri poteft , affidué contemplemur , ejufdemque Auctorisino- 
ftri infinitam e(lendi plenitudinem, immeníam , 3ntermi- 
natam , incircumfícriptam , Sapientiz , Potentix, Bonita- 
tifque magnitudinem ,per hzc xnigmata ,1nterim admiran- 
tes, dum paulatim ad defpiciendas haíce finitas res& cadu- 
«as animum erudientes, ad illud £wfruszorsm , «&* Plnfgnama 
lufimtorum omnium Maximum , fine extentione immenfum., 
fine fucceffione perpetuum , fine multitudine i:fiaitum, 
omnis extenfionis originem , omnis succeifionis fontem, 
omnis ipfinitatis principium , evidentiori intuitu, facie ad 
faciem , aliquando perícratandum afpiramus. Hzc una ju- 
cundiffima contemplatio , per interminabilis xvi feriem 
mentes noftrasjugiter occupabit, h&c una beatos efficiet: 
cur itaque dubitabimus hzc infinitatis noftri Auctoris ve- 
ftigia, in admirandis operibus fuis relicta , hasejus magni- 
tudinis velut umbras , & fpectra , nobis in his tenebris oc- 
currentia , quoad licuerit , perfequi , fiquam inde veritatis 
 Jucém erucntes , futurz. foclicitaus fpecimen aliquod prz- 
guftare pof(imus? 

Quod porxó ex rerum finitarum propietatibus, et un- 
dique cwcunfcriptis figuris, de Infiniti natura , deque im- 
menfis fpatiis pronunciare non vereamur, id extra repre- 
henfionem efse intelliges, fi ex ipfis creaturis, utique fi- 
nitis, ekiguis,'et kmstatis, ad ejufdem Creatoris noftri, 

"mu Maxi- 
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Maximi, Infinitique notitiam aícendere: nos debere aíi- 
madvertas, & ex earum dotibus, quàmlibet imperfe&is , 
fummi Opificis infinitas perfectiones colligere; dum 4zvz« 
filia Dei , per ea que falla [mnt , antelle&da ton(prczmm. 
£sr , ut monuit Apottolus. Ad hzc: tibi ipfi , ac vulgo phi- 
lofophoram potius cavendum eft, ne te przjudicio aliquo 
falli permittas, dumab In&nito Finitum onine toto: gefie- 
ré dittingui putas, ut alterum cum altero conferri nequeat; 
magnitudinim quippe finitarum divifibilitas in infinitum; 
tot phyficis ,, & geometricis argumentis demonftrata ;, & 
apud fapientes omnes jam inconcufsa , arguit ipfafmet ad 
quoddam Infiniti genus. pariter: pertinere, tametfi , quias 
nobis ordinarie tractatidz occurrunt, ab Infinitis fecerni, 
& peculiari nomine Fiaitorum deliguaci confueverint. Quas 
vis máteriz particula, fi doctiffimum Leibnitzium audias, 
infinita eft , non poteftate dumtaxat, fed actu ipfo , ut Scho-- 
Ixloquumntur:en ejus verba ex Epiftola ad D. Foucher Ca- 
nonicum D:vionenfem in Diario Parifienfi 3. Augu(ti 1695; 
Je fais tellemeut pour, P infia adiuel, qu' am liem d' adaettve; 
que ld natnbe l' abborre , comme l'on dir coulgarrement , 4e tiems 
qu elle l' affe&le pav tout., pour viteux warquer les pevfetitous: de 
fou Auteur. Ainfi je crots qu'1l m'y a aucune partie de. la as 
Here, qui ue foit , 4e ue dis pas devifible , mass actuellement dés 
«ui5ee 5? par coujequent.la worndre particelle doit. eflre confides 
réé corume nu dmoude plezm d' une safivite de creatares differeutes | 
Quz fi vera , aut veris fimilia cenfeantur , quis vetet impos 
fterum de finitis magnitudinibus , periade ac de i1nfiiti$; 
& ? contrario de infinitis , perindeac de finitis; difcurtére, 
cüm uno genere uterque magnitudinum ordo veluti com- 
prehendatur ? Preterquamquod ipfe noftrarum | demon- 
ftrationum progreffus aperte oftendit, debitas cautiongsà 
nobis minime prtermiffas, prout rerum ferebat condi- 
tio, €üm ex rationibus fiüitarum quartitatum , ad ipfas 
infinitas vel invicemi , vel cum infinities nmiajoribus, aut 
N minos 


minoribus comparandas gradum faceremus. 

. Czterüm quz mihi. obieciíti Trevoltienfium Sociorum;,. 
qui monumenta Scientiarum , ac bonarum Artium perfcri- 
bunt , teftimonia, no(trz caufz. non admodum officere ju- 
dico. Ajunt illi:artic. 353; menfum Maii, &. Junii anni: 
701: in recenfione. Methodi. Jacobi. Bernoullii: ad. deter- 
minandos evolutarum radios ,, Z»alyffa infinità. parvorum: 
[ fnxtea phrafiga D. Hofpitalaz.] s zpfiufmet: £nfintzz. vifcera. 
peuetrare , nec Lnfiuitum: dumtaxat compleiti , fed Infinitum in- 
fínits , aut: ettavz infinitornon lnfinttatem.; at optandum effe, ub 
eit[modi: Analyfis , quam. couteudunt: fecunditate admirabili prg- 
ditam , tantam evidentiam fecum | afferrez- ,| quastam:à Geome- 
ria qure. expetiamus : Sed cim aadtinntur differentes de Infrusto; 
deque lnfintto 11finità , ac. de Infinito. infinitses: sufiutt , atque. 
ita deinceps sue. lymtte progredieudo:, cümque frutta: magnitudi- 
nibus be sufinitorum [nfiuttates: applicantur , non femper contia 
git, eos quos-erudtre, atqne ad-affen[umcogere- conantur , tamus 
2a fngentt. ot -pradetos effe , quanta. regnirerettin tt in adeo pro- 
fundis abyjis recondeta vyflerta- defecernere: queant. ,, & infra fub 
finem.,, Qvi antiquis Geometrarum ratioctutts affueti [unt , vos. 
afe agro ab 1:5: fe-acuellz.pattentur , ut. tem abfiraias, metbodos. 
profequautus ; ac facilé:maliat: non adeó- longé. progredi, quu. 
zovas «uias ingredi ad Infimitum-1nfinitzes cufimtts. ducentes, da. 
quibus. non adeó claram cirea [e lucesa fevaper aípectent , ac fatis. 
obvio. aberrandé- perietilo. fe. freqmemter obnoxios: fentieut .. Non, 
fufficit. im rebus : geovaetrícis: vetié. concludere , nifi. & legitimas: 
effe illatiouern ecotdenter-uobis smotefcat... ,, 

In quibns. patet , non. improbari quidem ipfammet infa 
nité parvorum- Analyfim , nec do&rinam infinities infni- 
torum , velut erroris. fufpectam,, trasdaci, fed. unum hoc 
querelz fubie&um effe, quód non fatis clare , & evidenter 
ab hujus raethodi cultoribus hzc. omnia tradantur , fed: 
magni alicujus myfterii ad inftar , intricatioris calculi ve- 
lo involuta proponi coníueverint; quod fortaffe in noftro. 
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tractatu culpare non poterunt , im quo dilucide , ut arbi- 
tror, atque ex feveriori Geometrarum methodo demon- 
flrata omnia deprehendent. In eam quippe fententiam» 
& nos fponte concedimus , optandum effe, ut qux per 
analyticum calculum inveniuntur ,ad geometricam potius 
amuffim exacta ; fi fieri poteft. , propobantur , quàm ut 
per fymbola , multiplici przfertim exponentium gradu, 
& radicum implicatarum fignis affe&a ,implicentur , ex 
quibus non ftatim, uno velut intuitu , quemadmodum ex 
linearibus demonftrationibus, veritatem expofitorum Theo- 
rematum Lector elicere poteft , fed longum ejufdem calculi: 
fibimet repetendi tedium fubire cogitur, antequàm cer- 
tam propofitz rei notitiam fibi comparet,.non minori ple- 
rumque labore , quàm fi ab initio eidem. veritati ex inte 
gro per femetipfum indagandz. animum applicuiffet.. 

Hzc. habui,quaz difficultatibus tuis pro nunc reponeremz 
fiquid exinde lucis-haurire poteris, ea-fruere;. fiquid ve- 
ró obfcurius, prz argumenti ipfius conditione, dictum. 
invenies. id quam primüm , fincera ,.qua invicem utimur,. 
libertate indicare.ne pratermittas, congruam ex me di- 
lucidationem , fuo-tempore , reportatutus . 

Va*ve , "vale ;.& fequid norsiflé retisus sflis , 
Candidus imperti : fí-mon , bis utere. mecum. 


Dabam Aretii Kalendis Septembris MDCCIX. 


». DOMINUS REGNABIT IN ETERNUM, ET ULTRA 5s- 
Exod. cap. 15. v. 18. 


AP- 


APPROBATIONES. 
E Mandato Reverendifs. Patris D. Alphonfi Cellini Abbatis Generalis to- 
tius Ordinis Camaldulenfis , attente legi librum , qui infcribitur: De Inf 
niis Infimuorum , (& Infinite parvorum vt bulo. Gre. à. P. D. Guidone; 
Grando Monacho Camald ulenfi Celebri Mathematico , & Pifanz Univerfitatis Du- 
blico Philofophix Profeifore compofitum , nihilque à eo tànt Catholcz Fidei; 
quàm bonis moribus diffonum inveni; quminmoó Opus profundioris Greoinetriz 
meditationibus, Infiniti ipiius Naturam, Ed ac: differentiaus Calculi Meiho- 
dum illuftrantibus , refertum , & tanto Autre dignum, & Mathematics Studio- 


fis perutile futurum cenfeo , hi typis mandetur, 
Dat, Aretuü in Aeterno $. Maiiz 1n Gradibus die r5. Lt 1709. 


D. Antonius Francifcus Caramella S Tbeolog. Dotlor, 
Alia; dicia Moueftetis , e Vs tator lenitpaitg in *.o 


Leld librum , cui titulus eft: De Ínfaitis Isfinifrnm, c Ins 
fivité parcvorani ordisibss ,a P. D. Gaidone Giando: Moa 
nacho noftro compolitum recognoverit Reverenditlimus P; 
D. Antonius Francifcus Caramelli- Abbas Vifitator ( cui hoc 
ipfum commi(lum fuit ) & cenfuerit in. lucem edi polle ; 
Nos facultatem Au&ori przfato elargimur, ut eundem. 
librum typis mandare valeat , fi ceteris , ad quos fpe&tat 
videbitur.In quorum fidém has litteras manu noftra (ub. 
Ícripas, ac Sigillo Noftro munitas dedimus. 
Ex Monafterio Noftro SS. Hyppoliti, et Laurentii Fa- 
ventie die 1. OQobris 1765. | 


D. Alpboufus Abbas Generalis Cauald. 


Locus Jf Sigilli. 
D. Marinus Miferocbi Cancell, Camald, 


IMPRIMATUR, 
Frater Carolus Antonias Pauni de Cremona Ord. Miu. Conv. 


Vicarits Generales Sauéla. uquafitzouis Pifarsm. 


Imprimatur Pifis. 
Anton, Fraucifc. Palmerim V. Generalzs . 
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